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Teoria RIPASSO

RIPASSO SUI POLINOMI

Frazioni: ricordare che — - — - —_— — -3 p - -
Formule importanti: OO O OO O SEAN S
Scomposizione: sed Qo @ Tha soluziont e® s i puo scrivere

W VOO Fe o o o

Ad esempio e ° ° °
[ ] [ J [ J [ J
[ ] [ ] [ [ J =
° ®  non si puod scomporre!
Divisione con e: CO 0 TW O Cw p ®W CO p @
CO W T o
T 1o ™ o ¢ p
10 CW
W cw o
Cw _p
T Quindi ———— ® ¢ p —
Disequazioni: Ad esempic——— T
Cw 0w ¢ - — + + | —
@ o ¢+ — — =+
_ + — |+ —
Soluzione: eN  HI - ° Nk



Teoria RETTE E VETTORI

PUNTI E VETTORI IN DUE DIMENSIONI

- . O
Punti: parentesi quadre e punto e virgola in due modi diversio o oppurel . .

@ si chiama anchASCISSA « si chiama anchORDINATA O C@RIGINE [0;0]

Punto medio tra due puntd oMo ed WMo : S LA ¢ S

Distanza tra due puntd @I e6 Mo : siusail teorema ditagora D & o o « «

Vettorii € una grandezza maungmat i diraziofeor masba da

Vettorelibero: non conosciamo il punto diinizio  Vettoreapplicato: conosciamo ipunto di inizio

Si scrive in parentesi tonde e SEMPRE con freccia sopra: ® i;

Vettoretra due puntio ., eo . : 08 6 o ]
(I) \ T
Lunghezza vettore o @S Nw
Angolo P vettore & : (G oM o— HUM i ® P HUM i
® ¥ + 1
. . sssOHI Pl
n mo lungh ngolo— @ e
Se conosciamo lunghezgagse angolo— w0l |
. ) @ ® O . C T 0
Somma di vettori: o 0 5 0 Esempio: o . c

. A0 E® . o P C
Prodotto tra vettore e numero i £ O o A Esempiot O c "
1L B
Prodotto scalare tra vettorii 3 I o F4+ 4™ oppure®I®  HsJSIHI ¥
Angolo tra vettorib e @ -
A T+O mvettori perpendicolari rAT00 o vettori paralleli




Teoria RETTE E VETTORI

RETTE IN DUE DIMENSIONI

A W —® N oppure|} o

Equazionesplicita della retta: «

. 0w 0
Equazmn- della retta: +eo 4o & oo 2y T
° ) O, @w ov &

o0
) punto iniziale 0 vettorespostamento

£ &
£

Equazionevettoriale retta: 30

Una retta passa per il punto "Esignifica che scrivo i valori e Fe al posto di e e «

SeleQ Q due rette sonparallele seQ — due rette sonperpendicolari

Retta per due punii @I ed w W SISTEMA ((3 Tg )

Distanza tra larettaid, o 0 ® @ Tmeilpuntod o :

Fascio di rette che passano daw o : W W aw o (& parametro)

Rettaorizzontale: w O Rettaverticale: W

PUNTI, VETTORI, RETTE E PIANI IN IREIDINENSIGN

Distanza tra due puntd @ IMP ed w MM 00 Q ® W a a
0
Lunghezza di un vettorebp U @’s 0 0 U
0
0 0
Prodotto scalare travettori 0 20 6 6D 6D oppure®p DSHWsA 10
(o] 0
. A o wm a B0
Angolo tra i vettoribe @ AleO —
Qs
Equazione di unaetta che passa per A e B: ® 6 B8
Equazione generale di iano »: o f¢ 4, ®
~ ., . & 0 &2 L
Distanza tra il piano| O ® ww wd Q meilpuntod w R : o [ %TT:L.S




Teoria CONICHE

CIRCONFERENZA O

IIRAGGIOé | a di LCENTRQ@ e@ogni puato della circonferenza.

Il COMPASSOé | o strumento con cui disegniamo | a ci
Se una retta tocca la circonferenza 2 volte si chBIE@GANTE, 1 voltaTANGENTE, 0 volteESTERNA.

La circonferenza passa per il puBtas o significached @& | o o [ T

Centro e raggio 0 who i

Equazione canonica o o « oo >
Equazione generica o < be ¢ 7
Area eperimetro: 0o “i n c¢“i

rconf e

Ad esempio disegna la circonferenzay @ T LW ¢ T

a) A destra il numero: O W TWw VW ¢

b) Cambiare ordine: W T W LW C

c) Bisogna averéei quadrati perfetti® T T 0w w — ¢ T —
d) Riscrivere: W C W - —

e) Centrop N - raggio -

1) DI SEGNA LA CI RCONFERENZA DALL’ EQUAZI ONE GENERI CA

2) DALLA RETTA TANGENTE E DAL CENTRO TROVA L’
Ad esempio la circonferenza con rettagantey —@ @e con centr@ ol T
ayLa distanza tra |l a retta e il centro ¢e il
b) @ —w ¢ siriscriverep @ LW O T TT

) R
c) |1 ras—g/l:gte—'s’e—

d L”’equazione del®aoc ciwconferenza ¢

EQUAZI (

ragagi

Ad esempio trova tutti i valori dbin modochay ¢ @® p 1 @ TSiauna circonferenza.
a ® @ W ® P CUL W CUL ®

b) A destra il numero deve essere positivow ¢ U @ T

c) Tuttiivalori®d ot oN HPT

3) TROVAIVALORIDI ®INMODOCHEL' EQUAZI ONE RAPPRESENTI UNAJ|CIR




Teoria CONICHE

4) TROVA L' EQUAZI ONE DELLA ClI RCONFERENZA CON CENTRO
Ad esempio trova |’ equazibo o edlelpdssap&uilrcconf erenza
ayll raggio & | aéﬁufngéhezuczgx deqfw vettore
by 'l r dAygiwo Wp T L
c) L’ equazione della oiogcodfxer emaa ¢e:

5) TROVA I PUNTI DI INCONTRO TRA RETTA E CIRCONFERENZA
Ad esempiotralarettew LW o ¢ Telacirconferenzs w PO TW PP

. : DG b Ta . ® O pm TO PP
a) Sifaun sistema: w‘ w' P T pPp che diventa , .
TW VW O¢ T W -0 —

b) Sirisolvere per sostituzione: W -0 — P T -0 — pp
) W —®Ww —w — P —wW — Ppp T
d —o —w — 7
e) T®m Y@ poyaur
f) d S w Retta e circonferenza non si incontralaaetta ¢ esterna

6) TROVA L’ EQUAZI ONE DELLA RETTA TANGENTE ALLA dI RC
PUNTO DELLA CIRCONFERENZA
Ad esempio | " equazione dell a roettwa yue iTmel mmad er en z a
0 NP, che fa parte della circonferenza.
a)ll centro delbl@fcirconferenza ¢
b) Il punto qualsiasd aio della retta tangente forma un triangéla) @on angolo i) di w 1t J
c) Quindi0 Bed Bsono perpendicolari, il loro prodotto scalar®D® Tt

¥ o 5 w T 5 C W T C

d B 6 0 & LB o lIJOT 11
e) ¢o0w 1 TOW Y ™ CO TW TT T
ff La retta tangentewi—dqw Pmalla circonferenza ¢

7 STABI LI SCI SE UN PUNTO E FUORI O DENTRO UNA dI RC
Ad esempioseilpuntb ¢ Ty, mé dentro o f udrin |xa® cvigr appfcer enfz a
a) Sitrovano centro e raggio della circonferenza 6 o @& @ i UWpom
b) Sitrova la lunghezza di ® szC: D& MpttoQ VpyTm
c) llpuntobé pi o |l ontano ODkelestagaqioo all a circonferdgqnza




Teoria

8)

9)

CONICHE

TROVAL' EQUAZI ONE DELLA RETTA TONFERENZAEHERAHAESSA PER IR
PUNTO mit ESTERNO ALLA CIRCONFERENZA
Ad esempio la retta che passa p#ft e tangente alla circonferenaa ®w 1w w p T T

a) Sitrovano centro e raggio della circonferenza 6 ¢I} i vpm
b) Larettachepassapeijte i n f or caeo wgener al e
c) La distanza tra | a rettas—moe:i—SIMETentro € ugual e a

d L’ equazione sdd®dvisnlpad pm
e) Sifatuttoalquadrato s c® 1S Wpmd pT
f 10 p@ popd pm

g L’equazione odi pene am

h) Le soluzionison@d o0 ® -

i) Le rette tangenti sono: ®W oW @ -0

* TROVA L' EQUAZI ONE DELLA RETTA TANGENTE ALLA CII
PUNTO QUALUNQUE ESTERNO ALLA CIRCONFERENZA
Ad esempida retta che passa per¢lp e tangente alla circonferenaa & pt p1 T U T

a) Sitrovano centro e raggio della circonferenza 6 vl i W

b) Larettache passapercip € | aw rpe tQwa ¢ formageneralQ® ©® ¢Q p T
c) Si fa come neII'es%r:r;L—fim preceergti® pp 1
d) Le due soluzioni son® - 0 —

e) Le due rette tangenti sono 0w -0 W —w pT

10)* TROVA L’ EQUAZI ONE DELLA ClI RCONFERENZA CHE ASS,

Ad esempio | " equazione del ldafcir 6dapf er edngipa c hle p:
a) Spese dal di segno si capisce dove ¢e il centrol e ¢
b) Se i punti formano un triangolo rettangol o, |} il
L W ¢ i
c) Si puo fare un sitstwemav d tire i ncognite
¢ W P W i
d Si ¢dusegnare | ' asse di AB e | ' asse di BC, i pu
a. Sitrova il punto medio D di AB O -1}
b. Sitrova la retta perpendicolare ad AB che passa per D W -0 ¢
c. Sitrova il punto medio E di BC Oalp
d. Sitrovala retta perpendicolare a BC che passa per E () -0 -
e. L’intersezione tra |l e due redpte €& il <cenjtro




Teoria

CONICHE

"Oed"O sono iFUOCHI.

Ellisse: tutti i punti0 in modo chesO0s g$O0sé

costant e

Equazione generica: it e JENTROdel | " el |l i sse
seala O b b b - - 0 0 die
Ses @ O 5 6 o .- omé 0 iy
Area dell el l+sz$4
L ASSE ORIZZONTALEE | €& g o L ASSE VERTICALEE | && g o
LaDISTANZAFOCALEt ra i due Ghuochi & lunga
S e EQCENTRICITAEE vicino a 0 I-éelvliicime® & rlotloredd,i sse| &
, N
4 IPERBOLE
) X
"0 ed"O sono iFUOCHI. Iperbole: tutti i puntd in modo chesObs sO0sé costant e
LaDISTANZAFOCALEt ra i dgae f W&RTHAl: & punti del |l  iperbole
L"iperbole all’’infinito si avvicina sempASINTOTI. p| u
Se® &l ' i per bo liperbok équilatérd. a mat & AENTROdel | ' i per bol e
y L] L}

Equazione, fuocht, e vertici se>“< =|T 'hL_ W W ® A
Due asintottdy -® ® - - - "0 "0 At

. . .. \/ o « , . 5
Equazione, fuocht, e vertici se /~\ =|T _hL— w M w w 1w
Due asintotidy -® ® - - - "0 @ "O o
Iperbole = w : « g Asintoti: W T W T

ﬂ . . .

p

a



Teoria CONICHE

Ci sono una rett@chiamataretta direttrice e un puntdOchiamatafuoco.
| punti della parabola hanno la stessa distan@alda™O
Il verticeVe il punto piu vicino all a

La parabola passa per il puritad I} significa cheg OB 0 ®

Se una retta tocca la parabola 2 volte si chisatente, 1 vdta tangente, O volteesterna. .

PARABOLA CON ASSE PARALLELO ALL’ASSE «

Equazione generica della parabola: B e nJ sed T L
Vertice, fuoco e retta direttrice _ 0o —NMw — 0w W —
AL
( 1 T —)
. . . v ® |7|_ I/I_ y w ~
Intersezione con gli assi: assau 0 Mt o M assaw 0 T

PARABOLA CON ASSE PARALLELO ALL’ASSE e > -

Equazione generica della parabola: O  seoo se® ™ >
Vertice, fuoco e retta direttrice w —N— Ow —N — 0w W —
(3 © THO —)
. o N o R . R
Intersezione con gli assi: assaw 0 Wit assaua 0 T}—— 0 M}H——

PER LE DISEQUAZIONI:

3 T 3 1T 3 Tt 3 T 3 T 3 T

e\ NS DA

10




Teoria FUNZIONI, SUCCESSIONI, SERIE

FUNZIONI « [ o (cioé « & funzione di o, dipende da e)

ASCISSA assaw ORDINATA assan O & ottigine [0;0] I n~ il punto di as
CRESCENTE significa che la funzione da sinistra a destra va su.

DECRESCENTEs i gni fica che | a funzione da sinistra a dejst

CAMPODIESISTENZAe | " i nt er vadilno cdiei |lwalfamizi dine si puo cal
CODOMINIOEé | " i nter valdpouodiavwealeari che | a
ASINTOTOé uettaa c Ui la funzione si avvicina all’”infinilt:e

FUNZIONEPARIé una BSummeomé ca mw spetto alQw’ Ak se
FUNZIONE DISPARIé un a fGimmerricaoisptto a O "Qw Q
FUNZIONE PERIODICAé una funzione che si ri®R&t@ s@umprie phiBg U a

SUCCESSIONI NUMERICHE

SUCCESSIONE NUMERICA: funzione® "Q¢ doveé N m, civ opilofif8 . Ad esempigy —
& si chiamalERMINE ennesimo

CONVERGENTE: per¢ grande, i terminéd si awvicinano ad unnumef@ 1 Ed Q Adesempid E+ ¢

DIVERGENTE: per¢ grande, i terminid vanno verso infinito: I Ed H Adesempid E] b
INDETERMINATA: tutti gli altri casi. Ad esempi@d p
CRESCENTE E DECRESCENTE: come le funzioni. Crescente&d ¢ Decrescenteédy —

: : L @ pm
SUCCESSIONI RICORSIVE: si parte da alcuni termini iniziali e una formula Ad esempio ..
La successiong. - & convergente verso uBulrogmeir o chi amadt o

W T

La successiongd p si chiama successiomieorsivadi Fibonacci. | primitermini: 01 1 2 3 5 8 13...

Le successioni si disegnano come negli esempi:

11



Teoria FUNZIONI, SUCCESSIONI, SERIE

PROGRESSIONE E SERIE ARITMETICHE

PROGRESSIONE ARITMETICA:é¢ | a succes €& pQ & oppuref.  + u
('Qsi chiamaragione ) Q —

La progressi on edivargentdsafe t1i ¢ aCRESCENTHERr & DECRESCENTEQ Tt

La progressione aritmetieasomiglia alla retta 'Qé ¢ &mi@ comen) W aw n

® Q& ®

SERIE ARITMETICA: € sbnama di una progressione aritmetica i G

La seri e ar idvangerteisea Qs e mpCRESCENTE!Q 1 DECRESCENTEQ m

PROGRESSIONE E SERIE GEGMETRICHE
BROGRESSIONE GEOMETRICA: ¢ | a s uc GG e oppure {NNNACEIN

(N si chiamaragione ) n —
Se® TenR 0 indefinita verso Hb | Ed w(oscilatra toe Hb)
Sed men p indefinitatra + e I Ed w(oscilatra ¢ e )
Sep R p convergente a 0 1 Ed ™
Se p sempre LED o
Se® Tmen p divergentea Hb 1 E® Ho
Se® Tmen p divergentea Hb I Ed Ho
Se® T sempre 0 I Ed ™
BERIE GEOMETRICA: & sbnama di una progressione geometric-
Se® TeR P i eindefinita LBl 1L ET & w
Se p R p i éconvergente ik +—A
Se® T i @convergente IEIl m
Se® TmenR p i edivergente 1_Eil H

12



Teoria

intersezioni: [0;0]

FUNZIONI FONDAMENTALI

DISPARI

lim =" = +oc .

#5400

’ 2

lim =" = —oc

s —00

S B s T e I T
B ' )

y=a" n dispari

s
.

asintoti: =0 y=0

intersezioni: nessuna

1
lim — =0 s
etoo @
i 2
lim — =0
E—==00 T

DISPARI

intersezioni :N0; 0]

lim |z| =400 .
&—t00

lim |z| = 400
T =00

PARI

N M I R A I
a
y=|z|
s
.
: s
asinioto: y=10
intersezioni: A[0;1]
s
lim e*=0
2 -0 2
lim e =400 .
o= _/
I T R S O A
a4 .
y=e

s

intersezioni: [0;1] [7—; + km;0

lim cos (z) = indefinito s
2— 400

lim cos (z) = inde finito
T——00

Massimi : per x© = 2kw N

Minimi: per © =m+ 2km s

PARI
PERIODICA

y = cos (x)

13

intersezioni: [0;0]

lim z" = +oc
ztoo +

lim z" = +4oc

T——0

FUNZIONI E LIMITI

“PARI

) ] i b = = 3 2 T

Minimo: [0;0]

intersezioni: A[0;0]
lim & = 400 s

@—rho0

& meta di una parabola

dominio [0; +00)

y=a" n pari

R R S

intersezioni : [km;0]
tl_{lllm sin (z) = inde finito

lim sin (x) = indefinito
=00

5

2

. y=vz
asintoto: © =10
intersezioni: A[l;0]
lim In(xz) = 4oc
F—to0 N
lim In(z) = —o0
Jim In(x)
dominio (0; +0c)
+
y = In(x)
asintoti: y =0 .
intersezioni: A[0;1]
lim e™* =0" s
T o0
lim e™* = +o0
e ‘k
a
y=e"

‘DISPARI
PERIODICA

Massimi : per x = g + 2kn

P, 3
Minimi : per $:?’T+2kﬂ'

2

y = sin (x)



Teoria FUNZIONI E LIMITI

LIMITI FONDAMENTALI

| EQG  sil e g lgméte per e che tende ad Fdi [di e

Quandol E'R®w 1 E'Qo (limite da sinistra e limite da destra sono uguali) hanno senso queste operazioni:

- T — T - Wb — Wb - T — b

B ¢ b B Hb H H b H

BHBE B ¢ m B Wb H i@ mn H mi'e
C b G il [ B I it uw 1~ Wb Ho ITTH w

Questi sono i cagndeterminati:

H

_ — H Hb Ho
= o) LS H p

Il calcolo dei limiti serve per passadel caso indeterminato al caso determinato.

Nont utti gl infiniti sono uguali. Al cuni infinit.i
Perw© H ife Ve o o m in una somma / differenza si usa solo I’infinito piu grande
H ]!
Neicasi mh Hbh p o 1 EQ® 1 Ed Qo
Limiti notevoli: I E+— p 1 Ep - Q 1 Ep o Q
~ pa - ~ pa "O\ pa
Regola diDe I’Hépital: sel E4+— - oppure — allora | E+— | E+—

14



Teoria FUNZIONI E DERIVATE

DERIVATE

Una funzioneo "Q econtinua nel puntow se il limite | E Mo 30 Qo Tt

oW 6w 3P 3w

Nella retta tangentewé pi ccol o

ILa derivata ¢ il valore

della retta tangente alla funzione, dice quanto cresce o decresce.

Larettatangente®w € una retta che toc@a in un punto il diseg
'@ T funzionecrescente ﬂ Qom funzionedecrescente\ "2 1T massimi o minimi o flessi
<>ll OD.F}D “ Vo IIOI ||:| =
i i
ko) T "Q0Q
Q0Q QOQ 0
0
0 "0 Q"0 00
w N P
w £ W P Q
R L P Q
CNw
Q Q P Q
| D P P i 1o
w
ORd ATcd P O EQ
ATcd O &l P AT'®
,,,,, p oA A p
AOADE — AOADAI —
Mp P @
AOAAQAI ‘p_ o) Koo (o]
VMp w
Qe enfunzione\_)i [@2 2rfunzione /\ G se cambi a | fessoc onc a

15



FUNZIONI E DERIVATE

Teoria
COME TROVARE LARETTA TANGENTE
Troval ' e g u a lirettantangedtedlla funziode —— nel punto di ascissa C.
La derd vata etange Qo @ °
w — p «
W 2 o T w
p W ¢ N A Risultato:« (]
COME TROVARE | MASSIMI E | MINIMI
Trova i massimi e minimi della funzione —
La derd vata e Se« allora @ cw 0o T w pQ o

Sew pew  o©cisono massimi, minimi o flessi? Tabella:

H o p p H
La funzione ha:
6 b o | s un massimo peb o

un minimo pew  p

(b p ,,,,,,,,,,,,, N S N T T N T T N S N

.................................................... 6 6o o
« a "Qdplt;
U Idle W W gug U
Con law si trovano iflessi allo stesso modo: X 3 x

DERIVATA DI ALCUNE FUNZIONI « ll Alcuni esempi
Laf or miQQaC "@IQ "Q, vediamo alcuni esempi:

@ Q0 o @oaa ® Q0 ® 0000
OE AT1d o - o)
Aiod O Eobo O Ei AT

AT & oo e OEd o () cl.ﬂ)

Al @ oAl @i d

Q

16



Teoria FUNZIONI E DERIVATE

FUNZIONIPOLINOMIALI Je F 4o J» W g
Una funzionao "Qw é polinomiales e soréma di potenze di e. Ad esempidQw ® -0 -0 p
1) Dominio: HI, Hb

2) Intersezioni con gli assi:

sew Tmalloraw 8 sew Tmalloraw 8

(di solito tante sol uzi «adieseapioacont cou d tat rpoo t seanlzuaz
3) Simmetrie:. se |l a funzi one €& p ayoidispars(sinmmataca rispettcaa ongine) p

PARE™Q & "Qw DISPARIL: "Q ® CQ OPPURE NE PARI NE

4) Segno della funzione
5) Limiti | EfQo | Efoo

6) NON CI SONOMAI ASINTOTI (la funzione sale o scende velocemente verso infinito)
7 Derivatal ° Segno della derivat& Ricerca massimi o minimQ @w 1

8) Derivatal]] e Segno della derivat& Ricerca flessiQ w

9) Completa la tabella con altri valori dia caso (per avefgu punti)

10)Disegna i punti trovati e poi la funzione. SEMPRE ci sono massimiminimi, SEMPRE flessi

La funzione sale o scende H>come le parabole, non come le rette

Disegnipossibili:

Avrebbe asintoti orizzontali Avrebbe asintoti obliqui. La funzione
deve andare a infinito pilt velocemente

DisegniSBAGLIATI:

17



Teoria FUNZIONI E DERIVATE

FUNZIONI RAZIONALI FRATTE JJe

Una funzionao "Qw érazionalefratta e €& u n a dimrbassd. Adresempgtoon —

1) Dominio: dove il denominatoré6 @ T

2) Intersezioni con gli assi

sew Tmalloraw 8 sew Tmalloraw 8 | inuna fraZ|one— deve essere = e

3) Simmetrie: vedere se | a funzione e pari, dispari
4) Segno della funzione

5) Limiti: dipendono dal dominio
Ad esempio dominio HIT, © ¢Itb calcola | E 10 I ETo I ETo | ETQe

6) ASINTOTI:

_: di solito doveil denominator® ® Tt(possoncesser

ORIZZONTALE: sei_i [ o

- -forse pud esserci un asintoto

asintot o ilgradbdi<g w @ maggioge disien del grado di || o

asintotoorizzontale«

Esempi: ® —— ®w —— hannounasintob obliquo W —— & — non hanno un asintoto obliquo

Sifaladivisione6'@ @ @e il risultato senza il resto

Oppuresi trova®) 1 E— o 1 EQO dw ¢hibdevono essere H

(0]

7) Derivatal ° Segno della derivat& Ricerca massimi o minimQ @ 1t
8) Derivatal]] e Segno della derita’™Q Ricerca flessiQ w 1

9) Completa la tabella con altri valori éia caso (per avefgu punti)

10)Disegna prima gli asintotj poi i punti, poi la funzione.
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Esercizi RETTE E VETTORI
ESERCIZI
1) Disegna sul piano cartesianoiputtnN o 6 pNp 6 -MKh O“WIC O oM
2) Disegna sul piano cartesiano tutti i punti che haasuissa 3. ¥
3) Disegna sul piano cartesiano tutti i punti che hanno ordinata 5. A
4) Disegna sul piano cartesiano tutti p t i in cui | " ordinat i O
5) Disegna sul piano cartesiano tutti i puntiinitwialoredel * or di nat a ¢ .
del | " ascissa di 1. % i
6)  Scrivi le coordinate dei punti sul piano cartesiano a destra. D
. L . o - " » B
7) Disegna un quadrato ABCD (vertici inrss antiorari) in cud iyt e0 ¢Ip x
8) Disegna un quadrato ABCD (vertici in senso antiorari) inocmiyt e 6 pl}
9) Disegna un quadrato ABCD (vertici in senso antiorari) inocait e uIT;
10) Disegna un quadrato ABCD (vertici in senso antiorari) inocait e 6 of}
11) Negliesercizi 7, 8, 9, 10 trova il punto medio tra A e C.
12) Negli esercizi 7, 8, 9, 10 trova il punto medio tra B e D.
13) Negli esercizi 7, 8, 9, 10 trova la lunghezza dei lati del quadrato.
14) Negli esercizi 7, 8, 9, 10 trova la lunghezza di AC e BD.
15) Disegia un quadrato ABCD (vertici in senso antiorari) in@uiljt €6 ¢N o
16) Disegna un quadrato ABCD (vertici in senso antiorari) inoicpip e6 off
17) Disegna un quadrato ABCD (vertici in senso antiorari) inbcuipi] p e6 olf;
18) Disegna un quadrato ABCD (vertici senso antiorari) incdi pIp ed ¢It
19) Negli esercizi b, 16, 17, 18trova il punto medio tra Ae C.
20) Negli esercizilb, 16, 17, 18rova il punto medio tra B e D.
21) Negli esercizilb, 16, 17, 18rova la lunghezza dei lati del quadrato.
22) Negli esercizil5, 16, 17, 18rova la lunghezza di AC e BD.
23) Completa le tabelle in modo che ABCD formi un quadrato:
0 Tt 0 Tt 0 Tt 0 Tt 0 Tt 0 Tt 0 Tt 0 Tt
0 ¢t 0 ury, 0 ol 0 Wiy 0 ¢ 1%, 0 p G 61nop o uNn g
0 0 0 0 0 0 0 0
(@] (0] (@] (@] (0] (0] (0] (@]
24y Con i d at i pratedénte travaslelunghiezzea deilati | € ihcerngradel quadrato
Trova |l a distanza dall’  origine di guest.i punt.i
25) ol 29) pdp 33) Wp o 37) vion p
26) UMy 30) XX 34) pQpu 38)  Vip €Yo o
27) ol 31) TII’E_ (p‘_ 35) G Pt 39)  IUixN Vic
28) -N - 32 Lt 36) -% 10) VoV
Trova la distanza e il punto medio tra le seguenti coppie di punti:
41) Tp mp 45) prp olp 49) pNnp INT
42) ofp Xp 46)  prp urp 50) olp tNpe
43) uvnN ¢ mg 47) cIp p fip 51) ufp o
44)  plif 1M}, 48) mp Uy, 52) pfpm ¢ K
Trova al meno 5 punti che abbiamo distanza dall > origi
53) v 54) Wu 55) WVp Tt 56) po 57) Vio
58) Trovaladistanzadelpuntalijodal | " or i gi ne.
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Esercizi RETTE E VETTORI

59)

60)
61)

62)
63)
64)
65)

66)

67)
68)

69)
70)

\/

Completa | e figure in basso in modo da avere dei

Trova il punto medio tra i puntidto e &R
Trova la distanza tra i puniidfo e GR.

Disegna tutti i punti equidistanti dai puticlp ed pIp.Scr i vi | " equazione dei pu
Disegna tutti i punti equidistanti dai pudtipl p ed plp. Scr i vi | " equazione dei
* Disegna tutti [ punti distanti 5 dall " origine.

* Disegna tutti i puntidistantip ad a | | * Gcirgivimel " equazione di guest.i p

Parti dal punt@ ofp . | seguenti vettori indicano lo spostamento del punto. La parte in alto indica lo

spostamento dell@ la parte inbassodela Se il numero €& negativo, | o s
Disegna tutti i punti intermedi e il punto finale:
o ° 3 & ¢ @ P @ O g T 5 O
S p C T C T T
Fai | ' e spartidaiP e spostatcdh B8 @
Muovi il puntod TIp secondoglispostamentig, UT, GC' T;( Qual @& la pdsizion
Trovalalungheza dei vettor.i del |l " esercizio 66
Trovalloo @armgovettori Sdeti tesdirciznomébi compl essi

Scrivi il vettore che passa dal punto A al punto B in questi diversi casi:

71)

0 pl 06 ol 72) 0c¢clp 6 ¢cNp 73) otp 6 XxIp 74) 0¢X)o 6mMpo

Guarda i vettori a destra. Disegna sul quaderno i seguenti vettori:

75) ®& A 78) ® @ @ 81)

76) @ & 79) <@ 82)

77) @ @ 80) -@& 83)

84) Disegna il vettor@in modoched ® & &

85) Disegna sul piano cartesiagh esercizi 7583, se i vettori son@ S ed S[.

Trova angolo e modulo di questi warit

ge) © g7) © gg) I gg) 90) | 91y © 92y V¥
p C pm p C o p
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Esercizi RETTE E VETTORI

93) Disegna tutti | punti che daII’origitﬁnegéaépogs(sii:ibil

puod muover ®@eda dcIeravi catrie arrivare al puntbth p .

94) Segna la giusta relazione tra il vettede i vettoride ¢
b

- ~ - - - - - ~ C
® @ & ® B @& ® @ ® B @&
95) Se® Cp disegna e scrivi matematicamente:
A ® @ 0 O O 6 @ ?D ® D D D D | -
96) Trova | angol o eidai@emeldu’l eS.eredci viedot or i
97) Neldisegnmdestra ono di seghnat. dei D ¢ Cne
dei vettori o uno dei punti disegnati:
a) ® @ @ e) 8 ®
by @ @ ® il @ B @
c) ® @ ® @ g9 o 0 0 b
do6 o6 0O 0 o
A® B
Trova il prodotto scalare tra i seguenti vettori: a
98) S el 102) P e S 108) S e Y 1100 X el
o P C p v C m X
G P 05 C C g U Vio . Vio
99 e 103 e 107 e
) & 0 ) c 5 ) c 111) ; e "0
m _ O o X T C p C
100) v €1 104) X e 5 108) " e’ 112) . e
101) S e 105 S e Y 109) Ve P
e VRN P Y
113) * Trova in basagli esercizi8-112una regol a per capire quando il prc
114) Trova il prodotto scalare tra questi due vettori:g e 5 S.Vale ancora la regolatrovatae | | ' eser ci z

precedente Come ambiarla?

Trova il prodotto scalare tra i vettabie @nei seguenti casi:

115) @ha angolat & modulou @ha angolap telmoduloy
116) @ha angolat & modulot @ha angola v &modulow
117) @ha angolay memodulog @ha angola memoduloo

118) dha angolas tedmodulo/ic  Bha angolap tedmodulou
119) @ha angola; teJmodulou &ha angolap v @moduloy
120) @ha angolap temodulot @ha angolas tedmodulow
121) @ha angolp v Tednoduloc  Bha angolap Telmoduloo
122) @ha angolp vemodulo/ic  Bha angolp w we dnodulov

123) Del vettored 2 trova:

a) almeno 5 vettori con lo stesso modulo e angolo diverso

b) almeno 5 vettori con lo stesso angolo e modulo diverso

c) al meno 5 vettor.i che formmno un angol o di 90° ¢
d) almeno 5 vettori di direzione oppostadad
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Esercizi RETTE E VETTORI

124) Del vettored (c) trova:

a) almeno 5 vettori con lo stesso modulo e angolo diverso

b) almeno 5 vettori con lo stesso angolo e modulo diverso

c) al meno 5 vettor.i che formmno un angol o di 90° ¢
d) almeno 5 vebri di direzione opposta ail

Trova la somma&® &

125 & © I
v v
126) @ S N
P P
127) & S @
T T
128) gsis oh] mJIA ohf wmJd
129) @is uvh o@mJ A uvhf pgmJ
130) sie Wch TuvJ & wWihf pouvld
Trova | " angolo tra i wvettori
C p P T p T C T p C
131 e - = 134 e 135 e
) ¢® p 132) ys e+ 133 e © ) ¢ ®n ) ¢ ®op

136) Trova tra questi vettori quelli paralleli e quelli perpendicolari:

4 p G C C T 4
T C p p T 4 p

Sai ched E . Parti dal punt® 1Y, e trova matematicamente e graficamente:

130 @ 139) 0 ¢ 141) 0 ¢ 143) O -® 144) b -

138) 0 @ 140) O o 142) 0 T@®

145) L' esprestdi appr esenta una retta. Scrivi | " eiB8AZ i on
Scrivi | esplicifadedlazrétta ahe passa per i punti

146) O Tt €0 pIY 149) 0 ¢Ip ed pIp 152) 0 pfloed vuvN o

147) o0 ™t e0 pIp 150) 6 ofp ed6 oN p 153) 0 ok el vl

148) 0 ¢lp e6 pNY 151) 6 ¢ v ed vLIT 154) 6 ofx ed uIg

Scrivi i vettorio &
155) 0 ¢y 6 o} 157) 6 pIp 6 ¢ 159) o 6 ot
156) 6 p O olf; 158) o pno 6 ¢t 160) 0 pIf 60N T

Disegna queste rette:

W T, C VR S ¢ R T
161) 0 o] 5 167) 5 o] o 173) & Y o] 5
162) ® -® p 168) @ -0 O 174) & -® U
163) ow Gqw ¢ T 169) ow T pC T 175) ow vw CUL T
W Tt .G w Tt e W T . X
164) - o] 170) - 0 176) - 0
) q v ) W o p G ) G ¢
165) ® -0 ¢ 171) w cw p 177) ® -® ¢

166) vw CwW T T 172) co @ p 178) o0 X0 pT T

179) Dagli esercizi $1-178, trova una regola per disegnare la retta e il legamie tre diverse formule.

22



Esercizi RETTE E VETTORI

180) Scrivi | ' equazione delle seguenti rette:

5] 5
4 4
3 3
2 2
1 1

5 4 13 2 Ji++o 1 2 3 4 5 5 4 3 2 \\n 1 2 3 a 5
-1 b
-2
-3
—4
a) b) ¢
5 5
4 4
3 2
2
1 1

-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 -5 - -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
-1 -1
-2 -2
-3 -3
-4 4
c) s d) s
5 5
4 4
3 3
2 2
1 1

-5 4 -3 1 2 3 4 5 1 2 3 4 5
e) f) -
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Esercizi RETTE E VETTORI

5 5
4 4
3 3
2 2

-5 in I3 i —1 1 2 3 4 5 I5 i 3 2 4 \ 1 2 3 4 5
-1 1

-3 3

9) & h) P

-5 —4 -3 -2

—2
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Esercizi RETTE E VETTORI
Dall " equazione vettoriale trova equazione esplicit
W
181) , = of © 88888 8888888 1
A T o
W
182) o o~ o0 O 88888 8888888
) Y C
W
183) o T o2 O 88888 8888888
A T T
W
184) o oo ! O 88888 8888888
) p o
W
185) o I oS O 88888 8888888
) Ll X
W
186) , . oPf O 88888 8888888
) C o
W
187) o 0o ° O 88888 8888888
& p p
188) o o~ o O G 88888 8888888
A o T
W
189) o ' o X O 88888 888888
) v Y
W
190) o o SP O 88888 888888
) v X
W
191) o o O 88888 888888
1 o
Scrivi | ’>equazione di_una retta parallela alla retts
W T .q LW . G - Rl | S (
. 0 arallela: - o] erpendicolare:, 0
o ¢ Py P é X Petp 2 G
W T . C . i .
192) & s o] v parallela: perpendicolare:
W m .0 : - :
193) & c o] b parallela: perpendicolare:
W mw . 0o .
194) . 0 arallela: erpendicolare:
) $ " c p perp
s T ) : :
195) & G 0 > parallela: perpendicolag:
w I (0] .
196) . 0 arallela: erpendicolare:
) & 5 c p perp
Trova | "angolo tra | e due rette:
197 o w o w ®p 200) @ -® U 0w -
198) ® ¢w o W W ¢ 200w @ o W T
199) w ow p w -w o 202) & ob p O -0
203) Usa i datidegliesercizi 5160e s cr i vi | " equazione vettoriale dell
204) Scri vi | " equazione gener alprecedentespl i cita delle ret
Per ogni equazione trova la forma esplicita della retta perpendicolare che passa pebilpgmto
205) w ow v 207) w w o 209) cw ow L T
206) & -G p 208) cw w p T 210) ®w w p T
211) * Disegna un rettangolo ABCD di arearche ha vertico plf, e0 1P .
212) Trova | " equazione deIIageceetpasaapprépupi@lﬂdicolare al v
Trova matematicamente | ’'intersezione tra | e seguent.
213) W TW U W ow Y 216) T Lvw O T Cw VW X Tt
214) w Gw U w W U 217) T® O0W ¢ T -0 ¢
215) @ -® T W - C 218) @ ¢ O o® X
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Esercizi RETTE E VETTORI

Trova tutti i vertici dei quadrati partendo da A e B:

219) 6 Mt O ofp 221) 6 Mt O ¢l 223) 0 plp 6 olp
220) O Mt O o 222) ot 6 p pw 224) 6 ¢Ip O vIp
225) Completa la tabella in modo che le rette perpendicolari passino per il(paiop :
X
o
8
S
o
>
K}
8
S
o
>
B(
@©
2
(]
O
o
@©
2
(]
O
Y
8
S
2
L
(Vs - =<
. u?b bl vi= alo S = aio 3
%- 3 ~3 3 3 ‘3 ;3 3
n
L
Trova il modul o e | " angol o di qguesti vettor.i
10 o v p
226) VO 228 230 232
b ) o__ ) PS a
227) VIS X 229) VP W 231) WP G 233) ™
W Vp W C
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Esercizi

Trova i vettori® O nei seguenti casi:

RETTE E VETTORI

234) oyt 6 TtIp 236) 0 Xp 6 p 6) Y 238) 0o v 6 Yp
235) 0 ¢l 6 p 1%, 237) 6¢clx 6¢Np 239) 6 pNp 6 YN Y
Trova | " angolo tra i wvettori
240) S e | 241) S el 242) S e T 243) S e PS
o U o v o v o pu
244) Trova | " equazione esplicita, vett or negliegerciei34g®8ner al
245) Disegna la retta con purth O p0 ¢ . Scrivi la forma vettoriale e esplicita.
Completa i vettori in modo da exe modulo 85:
Pt T X X
246) 247) 248) 249) 250)
v p X UL
Scrivi un vettore che abbia questi angoli:
251) tJ 253) T L 255) ¢ x J 257) o tJ
252) pmd 254) ¢culd 256) poulJ 258) wmJ
259) Disegnalarettawy @0 w T
260) Disegnaleretteh -w ¢ ew -w T e trova il punto di incontro matematicamente.
261) Disegna le retted -0 T ew -w oetrovail punto diincontro matematicamente.
262) Disegnaleretteh T © ew o e trova il punto dincontro matematicamente.
263) Disegna le retté E C E e To o] To e trova il punto di incontro matematicamente.
Trova la distama retta- punto in questi casi: _
264) w w o T 0 Tt 271) ow X T O pNp
265) @ @ o0 ™ U T 272) & -® ¢ 0 un v
266) W ow ¢ T 0PIt . -
267) CO W O T 0 It 2w —w p L P
268) 00 TW UL T 0¢cn ¢ 274) @ —® p 0 ofY;
269) CoO W T 0 ofp P LPU .
. . . 275) w 0 L ol
270) co Xw @ T U Tlf ) q QT %
Trova la distanza tra le due rette in questi casi:
276) ® w p W W p 279) w ow p W ow p
277) W -w p W -0 p 280) w -0 ¢ @ -0 p
278) w - ¢ W -0 o 281) w — v @ —® pCq
Completa |’'equazione delle rette in modo che passinc
282) w Ww O ochp 286) W WwW O 0 ¢cNop
283y ® - @ 0 pp 28) ®  -® @ 0pqu
284) @ -6 & 01N X 288) @ w1  boNt
285) @ GoOUL O pquU 289) ® -0 w UL UNX
290) * Descrivi lo spostamento dal purdo ¢IPp al puntod phN p usando solo i due vettai Cp e pp
Trova somma e prodotto scalare tra questi vettori:
291) © o 292) | o 293) P P 294) © P
v p I o] p p T [0)
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Esercizi RETTE E VETTORI

SIMULAZIONE TEST RETTE E VETTORI (durata 70 minuti):

A. Scrivi in forma esplicita e generale la retka no o] TG .

B. Scrivi in forma vettoriale e generale larefia - ¢. Disegna la retta.

C. Scrivi un vettore perpendicolare al vettor((apo e disegnal(BENE).

D. Calcolaangolo e modulo di questi vettori:

a) b) 7 o) Ve T
E. Calcolal a s omma, il prodotto scalap)Fege |l " angol o t | a
F. Calcolal a s omma, il prodotto scalare e | ’"angolo tf|a
¥ WY | poul L v T gxmd
G.E dato il bDrpBxbd! pdp hASBON X :

a) calcola il perimetro;
b) trovai punti medi dei lati

c) di mostra matemati camente che il triangol o AB|C &

H. Disegna(BENE!) queste tre rettea) S{ 08 b)w ow T C)w LW ¢TI T

I. Calcolai3puntidiintersei one tra | e tH. @alcoleegti angoli trch ¢elrette usaade il pradattvs o

scalare.
J. Scrivil " equazione vettoriale dodet+ad aechepassapepler pendijcol
puntod p Up .

K. Scrivil gquazione vettorialegsplicita,generale della retta che passa per i purgi 6] p ¢ed ulp.

L. Calcolaladistanzatralerettt —®w Ccew —w ¢

M. Calcolal * angol o é fLea (;[Jlnn usardo il ppoddtto scalare. A

N. Scri vi | ' ecitpuelle duerette nekdisgghoia destra. =
Calcola il punto di intersezione tra le due rette.
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Esercizi

CIRCONFERENZE

e

5
5
5
5
5
5

&)

cn
on

equazi one
PN p i

G
p

T i
e i

-y

W

i

C
T
i Vp T
VX
U/
315) w ows
316) & LMY
317) ® Xw8
318) & 8
Cw O T
Tw T
Tw 0 T

Tw Tw pC T
0w Y ¢ T

Scrivi | " equazione canoni ca
295) 0 @p i ¢ 301)
296) 6olp 1 pm 302)
297) 6 plp 1 p 303)
298) 6ol i v 304)
299) 6 plx I WMo 305)
300) 6 M} 1 - 306)
Completa in modo da avere un quadrato perfetto:

307)  T1TW8 311) . ¢qw8

308)  o@w8 312) w ¢ m8

309) @ p o8 313) w p man8

310) @ p @8 314 w qw8

Trova il centro e il raggio delle circonferendescritte dalle seguenti equazioni:
319) @ ¢ W o PT T 325)
3200 w v W X p T 326)
321) w o© W o po T 327)
322) o v W QUL T 328)
323y @ W v T 329)
24) ® ® VO LW — T 330)

W
[
[
[
W

331) Trova ladistanzatralaretiay p & ¢ T1e il puntod oD .

332) Compl et a
333y Compl et a
| " equazione del |l awcuw rgc omedorcerdara pip Tt angent e

e e e e &

P XU T

| ' e q wa zTiwo ® eTirdneodlol clze lardistanzadari Yt sia 4.
| * e q w@ zTivo @ eTtirdneotiolclee lardistanzaalach) ¢ sia 10.

equazi one

334) Tr ov a

Scrivi | " equazione canonica e |’
335) 6 uIp I pc 336) 6 -M
Completa in modo da avere un quadrato perfetto:

337) w p ™8 338) w w8 339) w ow8
Trova centro e raggio delle circonferenze descritte daligienti equazioni:
341) w © W L pT 344) ® W
342) @ p W T T 345) »
43) ® W TW T 346) ® W

347) * Trova tutti i valori diAinmodoche ® @ pm ® TSi a

1

CONICHE

generica

generica

340) ® vwd

Yo e pp T
o TW T T
P pmwm p T

| " equazi

Trova | 'equazione generica della circonfer
348) 6 Mt U of} 350) 6 plp U ofp

349) 6 it O c¢N p 351) 6oNtT O TP

Trovai punti di incontro tra circonferenza e retta nei seguenti casi:

352) w ¢ W pT W W

353) W T W v po W LW ¢

3B4) ®w W Tw @O T Cw oW T

3B5) 0w W TW W pp T W W p

356) W W CW TW ¢TI T ow TW pp T

B7)w W pHO TW PP TW LW O¢ T
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Esercizi CONICHE

Come gliesercizi38-351, ma t r ov a an c h eretia targente alla ciroonferenzaaél puato P:

358) 6 ¢t O plp 360) 6 M} O ¢Me
359) 6 plp 0 ¢t 361) 6 M O pMt
362) Trova |’ equazi one 0digleltangentecatiatcicconferergn poa stsa ¢ pe r
363) Trova | ' equazi one 0digileltangemteeatiatcicconferergn poa sc@oa @op &r T
Scrivi | " equazi one del | at etangeate alld retta secomdaidation cent r o ne
364) rettacw W L T centrod Tt 367) rettaw @ © centrod TIp
365) rettaw ow centrod ofp 368) retta ‘*’ S o S centrod e
w S
366) rettaw QW centrod th T P
369) *Scrivi | " equazione di al meno ddwewdi r@aonferenze ¢
370) * Scrivi | equazione di al meno @u-aed®i romonf erenze
371) Trova | ' interd ecdi menaecirconferenzé éi centie dlf @raggiollp 1
372) Trova | "inter saozioonecd rc@a ¢ et due rette
373) Trova | equazi one& dd luleahe passa peail pypiwanacl | el a a
374 Trova | ' equazi one delchaoecketpassapgrdpumlcMdi col are a

375) Stabilisciseilpunt@ ofp & dentro o fuodriw l@u circonferenza

376) Stabilisciseilpuntd x €p vé dentro o f uorio |pacac p nar oprofcevrte n z a

377 * Trova |’ equazione dell a ci r coomfhé wwh&@d} .ci rcoscr i
Trova | 'equazione delle circonferenze con centro C e
378) 6 ap O 1IN 379) 6 ¢cN ¢ 0 ol ¢

380) Trova | ' equazi on @& ale eircohferenzearovaregli¢seraizg388n379 i n

Disegna queste circonferenze:

Bl) ® w TW Q0 Y T 382 w w ow TW T 38 w w Y pm T
Scrivi | " equazione della circonferenza conoscendo il
384) 6N w Gd 385 6pNp w oo Y 386) 6pNow -® ¢
Scrivi 1 '"equazione generica delle circonferenze di C
387) 0 off; U T 388) 6 pNp 0 olp 389) 0¢cnouvaoen e

390) Trova | ' equazi on & alé eirconferenzéedi ésercizBsa-38g e nt i i n

*Trova | > equazione del g etamgéntealla cirboefergnzasngaestigasir i | punt
9) w W W GO L T 392) W W pW pW TMT

Trova | 'intersezione tra retta e circonferenza in qu
393 w w pm T W Cw U 39) w W W Q0 XL T W W Y

Stabilisci se i seguenti punti sono fuori, dentro o sulla circonfe@nzaw (Yw @O X L TT
395) 6 ¢cN v 396) 6 xNpo 397) 6 xNwv 398) OalN p T
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399) Scrivi | " equazionezedel |l e seguenti <circonfere

—s]

Bl | |
\ | |
f:) g i B

A

[

RSN NG EEEE 7 .
SEaEsIE P T
/| N ; i \
[ ] i \ /
\1 ) ~
\ /.
\ e
i
\
B LR )
e T \\\ ] | i Bl
| \// \
/ | i ™
o A — o .
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Esercizi CONICHE

Trova | "equazione dell enret ge rmteparafjeteralleretteal | a circonf e
400) ® -0 401) @ T 402) ow TW T

403) *Trova | equazione dell e ci0r ¢ipmétangenthagleasscch e passan
404) *Trova |’ equazione della Gifr.dpheetampgandle apbsaas,]
405) *Trova | ' equazione de ldsocgttaaliriangotbomifvertideryiAte iy docyrijtt t a e

406) Tra le rette parallele alla retta di equazione - wdetermina quelle tangenti alla circonferenza di ceitpd) p

e raggio/lp o

407) Tra le rette perpendicolari alla retta di equaziane - wdetermina quelle tangenti alla circonferenza di centro
0 pN p e raggiov.
408) Tra le rette perpendicolari alla retta di equaziane cwdetermina quelle tangenti alla circonferenza di centro
6 pN p eraggio/ip T
409) Stabilisci per quali valori reali dila circonferenza di centré ¢I; eraggioo € esterna, tangen

retta di equazion® @

410) Stabilisci per quali valori reali dila circonferenza dicent® ofp eraggio € est erna, tanger
retta di equazion®

411) Trova laretta tangente alla circonferenza di ceritro ofp nel puntod 1P .

412) *Trova | "equazione della cmm,donfpOrgginza che passa |

413) * Trova | equazione del | ad Mypiic ¢M € rc@gza che passa

ELLISSI, IPERBOLI, PARABOLE (E CIRCONFERENZE)

414) Guarda gli esempi e trova la regola per trovare la lunghezza degli assi e la posizione dei fuochi:

2 ) v ¥ ] ) Sy
. T LA
2 g ! g Tyt wha=!

32



Esercizi CONICHE

Trova la lunghezza degli assi e la posizione dei fuochi in queste equazioni:

415) — — p 419) — — 423) T W P
416) — — p 420) — — p 424) — 1w P
417) — — p 21 — — o 425) @  — p

. , 426 ) CW TTNT
418) — — p 422) ® TW p )p®

Trova vertici e fuochi di questlissi:

27) — — p 430) — — p 433) o(:o U(b’ pu
428) ® — 31) p® T P BT P CU
) @ P ) X 435
432) ® TO QT ) — — O

429) T W P

436) Stabilisci per quali valori reali dila circonferenza di centd ofjt eraggio € esterna, tangei
retta di equazion® cw p.

437) * Una circonferenza di centtb ¢IY intersecalaretted & ¢ in due puntd ed. La distanzad & W
Trova il raggio della circonferenza.

438) * Una circonferenza di raggldu passa per i punti T@p e ¢Ip . Trova il centro della circonferenza.

439) Trova | "equazi oneoebl tNeéfuochEGdET €O noNv.er t i ci

440) Trova | "equazi onedtebl tNeéfuochs@GeEp e @m)ov.erti ci

441) Trova | "deeglula' zeilolnies siE,6c alf, ovrdjy, O T ¢ .

442) Trova | > equazi on ed ripehd H] pee flloch8Cspet €@ npNv. e r t i ¢ |

443) Trova |l e intecgwseodi @roonladettdnl ' @l | i ss e

444) Trova | "equazione bassb:l e el |l i ssi nei disegni i n

s\ r + .
¥ s (¥ sy

2
g
/\ x
o Tz [
| U
1
2
3|
"

445) Trova i fuochi e |’ equaziootiped MeldltMed Itits se con ver
446) Trova i fuochi e |’ equaziooghked gtiped Iclfed@d}i sse con ver
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T~

47) T . 0@ 451) T W Cw O T 455) T @ TW TW p T
448) T W PTT 452) T @ TW O T 456) Tw ww Yw OC T

449) ® pTEM C UL 453) @ w0 Qw T 457) T ww YW p¢ ¢O T
450) T @ T T 454) T ® TW CW ¢ T 458) T ww pP@® PpY COQ T
459) Trova | equazione '@ett kOedlNt e passantep@rit.f uoc hi i n
460) Trova | equazione '@ettkOednt epmassantep@dmy .f uoc hi i n
461) Trova | > equazione "@plftkeOepht € massantepd pi+.f uoc hi i n

462) Guarda gliesempietrovalaregolager segnar e | ' i prevardlallinghezea degli dssi:oc hi |

.

T3 & s &

Disegna le seguenti iperboli e i loro asintoti:

463) @ @ p 466) @ — p 469) — — p
464 © P 467) Tw ww OO 470) T TW P
465) ® — p 468) & © T 471) g C® P

472) Trova i fuochi delle iperbolilegli esercizi 83-471.

473) *Trova | ' equazi on étfdsono oumeripariesndecutive i n cui

474) Trovailvaloredidi n modo ¢ he — ’ piapb@ unbfwdo @O @ .
475) Trova le equazioni dei grafici in basso. Quando possibile trova anche fuochi e asintoti.
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Esercizi CONICHE

Disegna sul piano cartesiagaoeste equazioni:
476) ® -® ¢ 481) T w p @attenzione!)
482) w ow o

477 ® 0 T TWw T . )
478) & ® p 483) T p@ QT
4799 ® © p @ 484) Tt p@® po
480) & TO P @ 485) — — p

486) L’ e | 4+ i s s ppassaperil puntd ofY, . Trovail valore divedisegnd * el | i sse.

487) Un ' e | Hadues faoehiO ¢t €O ¢t epassa per il puntd ¢IPp . Scrivil equazione del |’

488) Un’' i per bolde haeiwevedici sohomei punb ot ed ot. Tr ova | ' ipagboleezei o n
coordinate dei fuochi.

489) Come | ' eser ci zi asinitioe c ectkee verticenei puntd @igreed  @fr.

490) Come | ' eser ci zi asinotice c e ceei mertiei sonomeai puatomilp ed 1 @.

Dell e seguenti parabol & tdroovvea éel 'pionstietrisveaz,i odnoev ec cén nle’'gs
491) ® ® 504) @ @& CO p 517) @ @ C®

492) w Cw 505) w Cw TW ¢ 518) w w TW

493) w LW 506) ® Oow @w O 519) @ @ Tw U
494) w0 oW 507) @ » QW 5200 @ w Tw O
495) 0 w p 508) @ w Cw p 521) @ w0 T®

496) ® w p 509) W W QW ¢ 522) w C¢w Yw Y
497) ® W ¢ 5100 ® w Ccw O 523) W Cw Yw p T
498) ® ® T 511) ® @ Co T 524) @ ( QOW O
499) 0 w p 512) ® w Cw ¢ 525) @ w oW ¢
500) @ ® 513) @ w Cw © 526) @ W VW @
501) @ qw p 514) & @ ¢qw U 527) @ ® @w U
502) @ cw Y 515) ® Cw Tw O 528) w w o@w Y
503) @ TW P 516) ® Cw TW 529) @ W PpPQ@ (T
Dell e seguenti parabol & tdroovvea él 'pionstietrisveaz,i odnoev ec oen nle’ ge
530) ® 535) @ @ p 540) @ @ T

531) & ¢ 536) @ ®© C 541) & & T

532) & LW 537) & ® T 542) @ ® O

533) @ oW 538) ® 0 TW © 543) ® ®©

534) w w p 539)  Cw & w X 544) ow ¢ w p T

545) * Di ogni disegno decidi se i valori dfcitosono maggiori, minori, uguali@

\7 2|¥ Y
k 6 &
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Esercizi CONICHE

546) *Nel | " eserci zi o precedente trova | " equazione del |
547) *St abi |l i sci cosa @ apu r exs adedmseghalae quazi one

548) *St abi |l i sci cosa @ apup r exs adedmseghalae quazi one

549) *Scrivi | ' equazione e disegoadp mercen vegteeimiip.l a che pa:
550) Trova | " inter s eazinooe derlaaettdra ¢ ag Taobadd dsstanza tra le intersezioni.
551) Trova | "interseazigonew tcelarettaa twap atbol a

552) Trova | i nterd edwi meneeparbbplad dwa @we ¢. Trava la distanza tra le intersezioni.

553) Trova unaretta tangente alla parabala @ nel punto di ascissa ¢.
554 Trova | ' i nterd edi meneecirconfeeenzér a wr e¢ot @ o 1

555) * Data la circonferenza di equazioe ® Cw Cw o Ttrovai valori dicoper cuila distanza tra i punti d
intersezione tra la circonferenza e la reita ¢ ¢sia massima.

556) * Data la circonferenza di equaziote ® ¢w ¢w o Ttrovai valori diwper cuila distanza tra i punti di
intersezione tra la circonferenza e la réita  ¢sia minima.

557) Una rettanterseca la circonferenza di equazione @ ¢w TW ¢ T Ttneipuntio TN ¢ ed ulp.

Trova | > equazione esplicita della retta.

558) La distanza minima terrasole( p e r i lg&lamjilionediK m, l a di st anz alS2zianslisnidna (
Km.Troval ' equazione dell " ellisse che rappresenta |’ or
sistema solare e |’ origine.

559) * Disegnalaparaboka T1tw Trova | ' area del quadrato ABCD, dov

s u |l | wea pustieB, D sono sulla parabola.

560) * Disegna la parabola con vertigec[f, , che passap&rolp e con asse marallelo all
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Esercizi CONICHE

561) *Scrivi | ' equazione dedld ocethehputtchplgent e all a par.

CONICHE E NUMERI COMPLESSI:
562) Disegna sul piano di Gauss i numeri complessi G. a o W I w0 )

563) Disegna sul piano di Gauss i numeri complessi os .

564) Disegna sul piano di Gauss i numeri complessic LVQ T.

565) Disegna sul piano di Gauss i numeri complgssit Q@ o.

566) Disegna sul piano di Gauss i numeri complgssios 4 0S p T
567) Disegna sul piano di Gauss i numeri complgssits 4 1S p T
568) Disegna sul piano di Gauss i numeri complessicQ 1 0Q pm
569) Disegna sul piano di Gauss i numeri complgssivs = vs UL
570) Disegna sul @no di Gauss i numeri compleggi vs X us .
571) Disegna sul piano di Gauss i numeri complgssi UQ = LVQ .
572) Disegna sul piano di Gauss i numeri complgssi UQ =X LVQ .
573) Disegna sul piano di Gauss i numeri complgssi UQ =X LVQ .
574) Disegna sul piano di Gauss i numeri complessi vs X usS UL
575) Disegna sul piano di Gauss i numeri complg$si vs X US .
576) Disegna sul piano di Gauss i numeri complg$si UQ =X LVQ
577) Disegna sul piano di Gauss i numeri complgssi VQ = UVQ

578) Disegna sul @ino di Gauss i numeri complesdi ¢ 6@ ¥ ¢ UQ

579)Scrivi | " equazione di queste coniche e rette (in
coordinate dei fuochi.

o = =t

i
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580) Scrivi | " equazione ddluloehdori dhequlagi oner cispdteid

.

z T \
/

i
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Esercizi CONICHE

581) Una circonferenza ha centdo ol ¢ e passaperilpuntb¢t. Scr i vi I equazione d

retta tangente alla circonferenza in A.
582) Una circonferenzadicentto oft € t angenteucalpl aSaritvia | > equazione

583) Una circonferenza ha equaziosdfe & cw @0 UL TU Scrivile equazioni delle rette tangenti alla
circonferenza e che passano per il pumf@t ( c ileoettew & o).

584) Una circonferenza ha equaziosdfe & @ ¢ 7T Scrivi le equazioni delle rette tangenti alla circonferenza
e che passanoperilpuntdk ( ci oe o ex r @ wt @ ).

585) Di queste parabole, scrivi le intersezioni con gli assi, pali miervalié posi tiva, per qua
& crescente, Q& aelftosonopdsitivi o negptividil vadore éyrleecoordinate del vertice.

&

586) Disegna le seguenti parabole e scrivi le coordinatgattice e le intersezioni con gli assi:
aw cw T b) w C LW C 0w W W ¢ T

587) Delle seguenti parabole, scrivi gli intervallidper cuiwé posi ti vo:

A0 — p o — @ -
Ow Tw PR ® dw o 0w w

588) Calcola le intersezioni tra parabola e retta in questi due casi:

a) Parabolab ow vw © rettaww T L
b) Parabolan pP pow Y rettacd -w v
589) Scri vi | " equazione di tout vedalipunfuphtoci equi di stant.i

Studia il segno djueste funzioni:

590)c o ‘ 597)w
54w w ow ¢
> — , . . . 598)w } } }
591) 58w -w ow TW e
5920 ® @ ® 599) —
) P 596)0 -0 -G
593w @ pm OQ@ O¢ 600 —
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SIMULAZIONE TEST CONICHE (durata 75 minuti):

A. Scrivil ' e gu a z i odella cirgoaferenzaican aentrodn ol e che passa per il pundoriip .
Disegna la circonferenza.
B. Calcolaivaloridioi n modo che | etgpuax iwo mmppresenti una circonferenza
C. Calcolai punti diincontro tralarettéd ¢w v e la circonferenzaw X W pPT QU
D. Scri vi | esphcjaudella retta tmregente nel puriopl] v alla circonferenza con centto ¢ o .
Scrivi | generigadealla diraomferenza.
E. Unacirconferenzahacentbotrll @ ed €& t angeontd pagl |Sac rrievtit al ' equazi
circonferenza.
F. Scrivi leequazioni che esprimono le seguenti rappresentazioni sul piano cartesiano, e trova quando po
i fuochie | ' equaaintatine degl i
sy \ ,l’/
\ /
\ N /fJ,
\ A
/,/’I ' \\\\ 4 3 -2 10 1
TN ’
G. Trova le intersezioni con gli assi della conica ¢cw ow p
H Rappresenta sul piano cartesi ano Ivesticisfeodnivasintatii €

centro, raggio:

a) W Cw ow p

by — —— »p

) W W Yw Yo X T

d o ¢ (A #) W

Trova I’intero’segib@eelatparabold)ad).retta

CONICHE

ssibile
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Esercizi SUCCESSIONE SERIE
SUCCESSIONI:

500) E dat a [|"@ f @ nz&iNanTeovaiprimi 10 valori della funzione e disegnali sul piano cartesiano.

591) E data |'@ htuw.dlvamedQt ¢ i1 numer o di ¢&. drovaipranolO valoriee | n
disegnali sul piano cartesiano.

502) E data |™@ f upzipoTrawaiprimi10 valori della funzione e disegnali sul piano cartesiano.

E data | a suc ghk/ks huahe xhdio @op aimehr rih  xh Vo .
593) Scrivi il termine® 594) Scriviivaloridi¢ percuicd T  595) Scriviivaloridi® percuié o

Completa le seguenti successioni:

596) 2 5 8 11 604) 2 _ _

597) p T w 605) 2 3 5 8 12

598) o - - . 606) 2 4 8 14 ..

599) 1 _ _ 607) 1 1 2 4 7 13
600) pC® TC P 608) — - - [0

601) wo TP ¢ pPC .. 609) 1 5 14 30

602) p p C o v 610) 8 12 18 27

603) v W PC PT pPUL .. 611) m _ n o o

612) p p - - — —

Scrivi i primi 5 termini di queste successioni:

613) & ¢ O o
) ) o o ¢
614) & — o x
615) @@ & 0 C 626) O © o
616) & C BT
- 27) & @
617) @ € .
W C
618) & - — 628) .
620) @ TE UL G c
621) @ 03 630) @ v
622) & p TEX w0 w
623) & AT&O w G
P 631) w v
624) @ OFE+ I A

632) Trova una formula (anehricorsiva) per le successiategli esercizb95-611.

633) Decidi se le successioni de§B5-630 sono crescenti o decrescenti, divart, convergenti o indeterminate.

Scrivi come funzione e in maniera ricorsiva queste successioni:

634) 1 2 3 4 5 6 637)..4 7 10 13 16

635) 2 4 6 8 10 12 638) ¥4..0 Y po.

636) 5 4 3 2 1 0.. 639 13 13 13 13 13 1
640) Della succession® p - trovaiterminioh®hohohohd he hd  hd  h®
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641) * Completa la tabella.

Interessi composti = interessi che si calnolau que

SUCCESSIONE SERIE

llo che si ha al presente

I nteressi semplici = interessi che s
Interessi composti Cifra iniziale: Cifra finale:
100% ogni anno 1000000 K&
50% ogni 6 mesi 1000000 K&
—b ¢ v P un quarto ogni 3nesi 1000000 K&
—b  un dodicesimo ogni mese 1000000 K&
—b  —ognigiorno 1000000 K&
——P ogni ora 1000000 K&
——P ogni minuto 1000000 K&
P ogni secondo 1000000 K&
Decidi se queste successignno convergenti o divergenti, crescenti o decrescenti:
642) & -t ¢ 648) & ¢ 655) @ T
. 649) & p 656) O —

643) 0 -¢ ¢ 650) ¢  Tiw ]
644) & — 651) & plp 657) @  —
645) &0 & x¢ pTm 652) w — 658) &3 ——
646) & — 653) C 659) © p &
647) &0 — 854 @ ¢
Scrivi i primi 5 elementi di queste successioni:
660) & Cc& p 668 w v
661) ® T&¢ O ) w W q
662) 1€ 669) © P
663) @ pH X g ‘(:)) pT
664) ® p TEM P 670) a5 O o
665) & -& - ¥

) R A
666) —& p .

. 672) o .S

667) w  X¢ ) C
Scrivi come funzione e in maniera ricorsiva queste n@sgioni aritmetiche:
673) 3 6 9 12 .. 679) - - - -8
674) 5 10 15 20 25 ...
675) 100 95 90 85 80 ... 680) - T — X...
676) p C o T...
677) v o) p p O.. 68 x — T -
678) 0 1 2 3 4 5 .. 682) - < — — X.
Scrivi i primi 5 elementi, la formula e la forma ricorsiva delle progressioni aritmetiche in cui:
679) @ 0 Q v 681) ®w vQ p 683) w MWQ ¥
680) @ Y Q pm 682) W pTm Q 684) w TQ T
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Scrivi i primi 5 elementi di queste progressioni aritmetiche:

685) O O pu w T

686) & Of puU oo © o T
687) &  cb 692) o X
688) & o -

689) @ -& p 693) o & -
690) @ pPpTMPH

694) Scrivi le formuledegli esercizi 68%90in forma ricorsiva.
695) Scrivi la forma ricorsiva degli esercizi 68B3 in formule.

696) Trova la somma dei primi 100 numeri.

697) Trova la somma dei primi 1 000 numeri.

698) Trova la somma dei primi 10 000 numeri.

699) Trova la somma dei primi 1 000 numeri dispari.

700) Trova la somma dei primi 1 000 numeri pari.

701) Trova la somma dei primi 5 000 numeri.

702) Trova la somma di tutti i numeri tra 1 000 8@ (compresi).
703) Trova la somma di tutti i numeri dispari tra 1 000 e 2 000.
704) Trova la somma di tutti i numeri trap T TeT TT T(@OMpresi).
705) Trova la somma di tutti i numeri divisibili per 3 tra 0 e 1000.
706) Trova la somma di tutti i numeri divisibili per 7 tae 1000.
707) * Trova la somma di tutti i numernion divisibili per 8 tra 0 e 1000.

Trova la somma dei primi 100 termini delle seguenti progressioni aritmetiche:

708) @ U Q v 712) @ vuv T Q P
709) ® o© Q X 713) @ g Q pm
710) @ U TT Q p 714) @ UMW Q pm
711) © ptmm Q ¢ 715) @ Y Q m
Trova Ie} ragipne, i primi 5 termini e la somma dei primi 100 termini’delle,progressioni aritmetiche in cui:
W ® puv W ® puv
716) . & pm 720) & p
7ry o o PP 721) & PV
O W pT O W pT
7189 @ @ PV 722) @ PV
W W pT O W pT
7199 @ @ PV 17) I
W p Tt w w P T

Si hanno due progressioni aritmeticha.prima ha ragione 4 e parte dal’a. seconda heagione 3 e parte da 42.
724) Per quale valore @i le due progressioni si incontreranno?

725) * Per quale valore @i le dueprogressionavranno la stessa somma?

726) *Un operai o e stato as s untneetripl primo metracostarlBuroeciascynodeiz o |
metri successivicostagéur o i n pi u d eQuanioeosta laltimmetoscavatanutael. e i | c
totale dello scavo?

727) *Qu a l e la somma degl i angol i di un triag@®l o? Di
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SUCCESSIONE SERIE

728) * Quante diagonali ha un triangolo? Un quadrato? Un pentagono? Una figura di 8 lati? Una &idat® di

72990 0 Q
730) &0 Y Q
73) & v Q

739) @ pPTMW
740) @ P MW

G

Trovai per le seguenti progressioni aritmetiche:
o) mTQ pm 736) @ PMIMTNMQ ¢
p pITmTN Q ¢ 737) @ Wwuw Q
- pnmm Q p 738) O pmm Q
printmt Q C
Trova la ragione e il termin@  delle progressioni aritmetiche in cui:
puY TC® P Cq 745) @ pmT @
P X TLM 1 746) @ QT @
@ PTTT 747) & T UL @

741) & v d

* Trova la formula generale e ricorsiva delle progressioni geometriche in cui i primi ¢arguiai sono:

748) ¢ T Y p@OgC
749) p ¢ T YpoY
750) p 0 wgXWp
751) @ CXWPGCTOXCW
752) pTIMMATITP TP TUP

733) pC Y 9T OG

754) it v Tl p ¢ T

755) oCpPOTYTITN TUTT I TTTT

756) @ pY ULVTPOG TUYO

757) ¢ @ pYLT PO
758) pPIMIMAMTUIMMOGUTMACUL PG U

759) - p - - —
760) - - - - -

Scrivi i primi cinque elementi di queste progressioni geometriche:

761) @ v

762) & -

763) & U

764) &0 YO-

765) @ v [ pT
766) @ 0 N P
767) ® ocn o
768) W 0 N o

769) @ MmN pT

770) ?HTC[Z)
771) 8 Td)

772) (‘j g:m
773) 8 c?l)b

Trova la somma dei primi 10 termini delle seguenti progressioni geometriche:

774) & ¢
775) @ ©
776) & pht
777) @ v
778) & ¢ Otv
779) & Ty
780) & T Ot
781) @ plp
782) &  p TEPIP
783) @ p
784) @ p 1P
785) w C
786) & 1O ¢
787) p T
788) ® i)

44

789) ® Tip
790) @ wJ T1ip
791) @ P
792) @ ppoO p
793) ®© Tt
794) & T
795) & o D iy
796) @  phtp
797) & -

798) & -

799) @ -
800) ® 0 O ¢ b
801) @ pTm

CmTm
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Trova la formula generale e quella ricorsiva per le seguenti progressmm geometrlche Dire se sono convergenti o diver

802) ¢ W @ 806) ® p @ PpTmT

803) @ T ® ] 807) w oW O

804) & - & - 808) @ w pg ® W @
805) & p O PTAM 809) & - w -

Trovalasomma & di queste progressioni geometriche:

810) & - 813) & - 816) @ LD - 819) @ 0D -
811) & - 814) & - 817) & 0O - 820) &
812) & - 815) & ULO- 818) & - 821) & A

Trova la somma dei primi 1 000 termini di queste progressioni aritmetiche:

822) @ L& TTMTWT 825) @ PWMMTM O WWT
823) @ TpE pTT 826) ® P &) P
824) € uvmm 827) oT X ® LY

828) * Metto in bahamo 11 ®O0ODNnMIOOheE 10 000 000 £. Qual i f
829) Trova la formula generale della progressione geometrica o clib we® @ p 1tdue possibili soluzioni).

830) Trova i primi 5 elementi della successiaghe €. Questa successione & conve

AR GBS

* 1| frattale in alto si c¢hi ama figuh il saduogd crd:i neve

831) Trova il perimetradelle prime 4 figure 833) Trova il perimetro della figura

832) Trova il perimetro della figura 10 834) Trova il perimetro della figuréb

* Adesso ipotizziamophihhe |’ area della figura 1 sia
835) Troval ' area dell e prime 4 83W)dglwroewva | area della figu
836) Trova | " area della figurgd) ITPova | ' arkésdphilda figu

* || frattale a destra si chiama polvere di Cantor.
Ipotizziamo che Igrima lineasia lunga 10 cm:
839) Trova il numero di linee delle prime 6 figure

1
2
3
840) Trova il numero di linee delle figure 1(He 4
5
6

841) Trova la lunghezza totale delle linee della figura 6
842) Trova la lunghezza totale delle linee della fighsa
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Esercizi SUCCESSIONE SERIE

A A

AA AA .

AA A il i S Endh

AAAAAA
* 11 frattale in alto si chiama triangolpddAidi Sierpir
843) Troval ' ar ea d e telleprimed figure n@&4r)alroval ' area del l a parte bi.
844) Trova | " area dell a part8d8)menaadél haehi det dddpPparte
845) Trova | " area delléa part8dd) Menaadeél haehhi det ba& parte
846) Trova | " area dellHa part880)Meonaadél baehi det hdb parte
851)Ne| quadratl |n ba§$opprn\la I ' ar oa t nt al a c o

cm e ogni quadrato successivo ha latlel precedente.

852) Nella spirale a destrasegmento ® & Y g 6 6&
-di AB e cosi via. Tiirmy.
0 U Trova la distanza deégmento O (&

* Per un pavimento usiamo queste mattonelle di dimensione 1x2:
In basso si vede in quanti modi diversi posso coprire un paviraentg

i

P Q ¢ q 0 CQ T C..

853) In quanti modi diversi posso coprire un pavimento ¢?
854) In quanti modi diversi posso coprire un pavimemto ¢?
855) In quanti modi diversi posso coprire un pavimenta ¢?

O QT
856) Scrivii primi 5 termini della successiong) . Trova la somma dei primi 10 termini e la somma di tutti

i termini.

857) Trova la somma di tutti i numeri trap Tt €p TT TCOMpresi.
858) Scrivi i primi 5 termini della successione 2E conver gente divergente o in

859) Trova la somma di tutti i numeri divisibili per 7 che si trovano tra 1 e 10 000.
860) Trova i prossi mi due el ement. di guesta successio

1¢ - - - —
861) Perqualivaloridiil a progressione geometrica €& convergente
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Esercizi SUCCESSIONE SERIE
862) Trova la somma di tutti i numeri dispari compresi tra 0 e 6 000.

863) * Ci sono delle formule per trovare il numéroContinua con almeno altri due termini le somme o prodotti:

ot - - - - = 8 V5 5 7 8
“ 0 =55 55 35 o5 8 “ ¢ -3335330 8

864) | | PI'L (HDP) della Cina cresce del 7%. Se oggirail
20 anni?

865) Trova il volume del bruca destrala testa ha raggipo de ogni sfera ha raggiedel raggio

precedent e. Il I oveiume dell a sfera e

866) A cosa €& ugwe&dmesiotieneA umer o

867) Cosa significa funzione dispari?

868) Scrivi i primi 5 elementi della successiotle ——. Se converge, scrivere il valore a cui
converge.
869) Scrivi i primi 5 termini della successiong, . 4n A cosa assomiglia?
. N\ I PO@ o . o .
870) In una successiorsitmetica rovail primo termine e la somma dei primi 100 termini.

W o QT

871) Trova la somma di tutti i numeri tra 1 e 800.

872) In una progressiongeometrican plt e d  ¢. Trova i primi 5 termini e la somma dei primi 100 termini.

873) Trova | "ultimo el emento di questa successione. Sc
P p O U PP CPp TOC Yu ?2?7?

874) Nel di segno i nddlatsmecedantg.il primb latd risupd . Trovala lunghezza di tutta la
linea.
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Esercizi SUCCESSIONE SERIE

SIMULAZIONE TEST SUCCESSIONI E SERIE (durata 45 minuti):

A. Cosa significa asintoto di una funzione?

B. Cosa significa funzione pari?

C. Scrivi i primi 5 elementi della successioile ——. Dire se e crescente 0o d
scrivere il valore a cui converge.

D. Scrivii primi 5 termini della successiong . Decidere se converge, diverge o altro.

PC

E. In una successioraxitmetica & 0 Trova il primo termine e la somma dei primi 100 termiii.

F. Trova la somma di tutti i numeri divisibili per 6 tra 1000 e 2000.

G. In una progressiongeometrica plp e ® v. Trova i primi 5 termini e la somma dei primi 25
termini.

H. Trova gli utimi 2 elementi di questa successione. Scrivi la formula ricorsiva della successione.

o X po C¢p Op
. Nel di segno a destr a ogdeliaprecedentda oirtoaferenmzanaggibrahaajr e a
areac A1, chiam@ nerwyhé. Trova |’ area della parte |ner
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FUNZIONI E LIMITI

Esercizi

875) Completa le tabelle:

& w & & & %
0.1 11 1,9 0,9
0,01 1,01 1,99 0,99

0,001 1,001 -1,999 10,999
0,00001 1,00001 -1,99999 -0,99999
m p ¥ P

0,1 0,9 -2,1 -1,1
0,01 0,99 -2,01 -1,01
0,001 0,999 -2,001 -1,001

0,00001 0,99999 -2,00001 -1,00001
m p - P
100 100 100 100
1000 1000 1000 1000
10 000 10 000 10 000 10 000
1 000 000 1 000 000 1 000 000 1 000 000
Ho Ho H H

100 100 100 100
1000 1000 1000 1000
10 000 10 000 10 000 10 000

1 000 000 1 000 000 1 000 000 1 000 000
H H H H

”

or i

“val

876) Nei limiti queste frazionihannocsie gu e nt i
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Esercizi FUNZIONI E LIMITI

877) I n queste funzioni trova massi mi, mi ni mi |, i nter se

Trovail valore deiseguenti limiti:

878) iOE&) oW U 895) io E§ 911) ]0 E i—
%80 LB 807) 1 E i— 013) | Ei—
881) 1, B F— 898) | Ei— 014) | Ei—
882) | El— 899) 1 E+— 015) | Ei—
883) 1 ED p S

o 900) | Ei- 916) | E+—
884) I EX p ° o

| P E L 917) 1 E4—
8e5) L ElR p %1) L EI ) 1

918) | Ebw Tt
886) 1 EQ p 902) | Ei— ) L

[e]
887) 1 Eli b 903) | Ei— 919) I E F——

[¢] (o]
888) 1_Eii te 904) | Ef— 920) | E

° )L 921) 1 Ei—
890) I E+—— 906) | Ei— o

o 922) 1_E+—
891) I E — 907) | Ei—

Lo o 923) | Ei—
892) | Ei— 908) 1 E i— o

(o] (o]
893) ‘IOEI\I(AD (0] =4 909) ]O Ej— 924) io Ei—
894) | EAT®O ORJ Lo s

) o_ 910) | E 925) 1 EF—
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Esercizi FUNZIONI E LIMITI

926) | EF— 951) 1 EO A 978) | Ei—
927) 1 Ef— 952) |, EO Al 979) | Ei—
928) 1_E4— 953) LEF— 980) | EF—
929) | Eli— 9%4) L EbW o81) | Ei—
o 955) 1 EQ o
930) | Ei— ° 982) | Ei—
- 056) | ED o
931) | El— 983) | EF—
057) | ET b
932) | Ed— 058 | E O 084) | Ei—
033) |_E — 059) | E R it 085) | E i—
934) 1 E 960) 1 Ei- 986) | Elew ATd®
935) | E— o 987) | Eiv o
o 961) | Ei—
B 988) | Eiww
936) 1 EF— o
) b 962) | Ei— °
989) | Eiww pm
937) 1 E— o o
) % 963) | Ei— —
S 990) 1 Efe ©
938) 1 Ell B o 5
0 04 4 Bl- 091) | Efe 1 b
939) 1 Eil B S }
965) | Ei— - o
S | Ef—
940) | E—o o )
LRI 993) | Ei—
I =1 o
941) | B—— 967) 1 EIQ
o - 004) | Ei—
942) | E4+——— 968) IoED °
o 995) | E i—
043) | E4—— 99) | El b )b
_— 996) | E —
944) 1 EF— 970) | EI °
o o71) | Ei— 997) | Eip -
945) 1 E
972) 1 Elow v 998) * | Eip -
046) 1 E i— S
o \
973) 1 Ei & pu 099) 1 E—
947) | Bb— 974) 1 Elo
S 1000)1 Ef — —
949) | EF— 976) 1 EI 1001) 1 Ei — —
950) | EF— 977) | El— 1002) | Efo Vid
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Esercizi

1003) | Eic Ve
1004)i El— ——
1005) ] EiQ Q
1006) | EF—
1007) | EH——
1008) | E i—
1009) | E —
1010) | E F—

1011) | E——

]
(o)
1012) | EF—

1013) | E &
1014) | EH
1015) | E —
1016) | E i—
1017) | E i~
1018) | E i~
1019) ] Ei- —
10201 E i—
1021)i E4—
1022) | Ei—

1023) | E

1024) | E

1025) | E i—

1026) | E -

1027) || E i—
1028) || E —
1029)* | E ic0
1030) | ET— —
1031)i_E4—
1032) EH—
1033)l E+——
1034)] EH—
1035)l_E4+—
1036) | E F——
1037)] E+——
1038)l_E4+——
1039)i_ E+——
1040) E+——
1041)I E4—
1042)l E+——
1043) EH——
1044)l E4+——

1045)i_E4+——
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1046) | E ——
1047)1 E ——
1048) | E ——
1049)l Ei— —
1050) | E ———
1051)i E+—

1052) |, E ———
1053)* | E+—
1054) | EF——
1055) | EF——
1056)* | E ——

1057) —

|
o

1058) | E ——

1059) | Ei— o
1060) | Ei— o
1061) | Ei— o
1062) | El 10 ——
1063) | El 1t ——

1064) | EF—

1065) | EF—



Esercizi

1066)Della funzionéQw a destra calcola:

a)
b)
c)
d)
e)
f)

9)

1 E®
o

1 EQ®
o

I ETo
[e]

= oI
o

E 1Q®

o

E Qo

o

| E Qo
[e]

h ] Ef

1(x)

FUNZIONI E LIMITI

Calcola i seguenti limiti:
1067)I Edw 10 ©

1068) | Eld T
1069) | E i—
1070) 1 E —
1071) 1, E F—
1072) 1 E i—
1073) 1 E F—
1074) | Ei—
1075) | E i—
1076)I_EIli &
1077)1_ET T
1078)I_Eiilo

1079)i_Eli &

1080)1 Ei i p

1081)1_Ell & p
1082)i EQ
1083)I EQ p
1084)i_E -
1085) | E i—
1086)i_E© Bl
1087) | Ei—
1088) | Ei—
1089) | Ei—
1090) | Ei—
1091) I Ei—
1092)i E ——
1093)I E F——
1094) E F—
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1095)i E ——
1096) E ——
1097)i_E F—
1098)i E ——
1099) | E i—

1100) | E i—

1
1101)l E ——
1102) | E —
1103) | EF——
1104)I E4+—
1105) | E ——
1106)i E+—

1107) | € ——



Esercizi FUNZIONI E LIMITI
1108)Rispondialle domande sulla funzione a destra: o

a) E fowm
b)

E i f N
0 1 Eha ‘

o

o=’ O=

d) Quanti massimi ha?
e) Quanti minimi ha?
f) Quanti flessi ha?

g Iln gqguale intervallo e posit

h) In quale intervallo e decre
i) Funzione pari, dispari o altro?

1109)Disegna una funzion®w che abbia queste caratteristiche:

pari  decrescente pesN  HJIJtU  crescente pabN T Ho intersezioni: olt ot 1 o
negativa pewN  olp positiva perod HIN o ° o] b
Un minimo in 1 @ Flessiinpnt e pNt | EfQ ¢ | Efoe ¢

1110)Disegna la rettedh 0w ®che passa per il punto ¢y
1111)Tr ova | ' e qteeetteirapresentadessll piawo cartesiano.
1112)Disegna le rette w o W W ¢

1113)Per quali valori diftounarettad dw wé crescente? De

1114)Scri vi | ' e qu@ z ive nkchedaskal per il pustdck) a
1115Scr i vi | ' e qud@ zwo ccehe phssd perd punte toffa
1116)Scr i vi | ' equ@ zw o qQahe phssd peral punte tofpa

Calcola i seguenti limiti:

1117)1 E —— 1124)1 E4+—— 1131) | EF—
1118)I E+— 1125)I E4+—— 1132) | EF—
1119)i E+— 1126)i E4+— 1133)1 Eip -
1120)i E+— 1127) E4— 1134)i Elp o~
1121)i E+— 1128) | Eb—— 11351 Elp o~
1122)i E+— 1129) | E b—— 1136)* 1 Elp o~
1123)I E4+— 1130)I_E+— 1137)* 1 EF—n
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Esercizi FUNZIONI E LIMITI

1138)Rispondi alle domande sullanzione a destra B — :
a) Intersezioni con gli assi? |
b) 1 EfQn !
c) 1 Efow |
] 1
d) 1 EfQo |
e) (\|) E I"Qd) 7 -6 -5 -4 -3 —2/,, ~i1 o 1 2 3 L] 6
f) Massimi e minimi? o
g lntervallo in cui e crescen E_g
h) Intervall o in cui e posit.,j i
i) Flessi? i )
j) Campo di esistenza? , |

k) Simmetrie?

1139)Disegna la funzione 'Q w ¢ che ha queste caratteristiche:

Intersezione con gli assi] ¢ e ¢t Positiva pewN  phN H Negativa pew®  HIPp

| EfQw = LETch Ho Asintoto orizzontaleo TU

o

Decrescente peb" HIp  Crescente peb® ph Hb Minimo in pN Q Flesso inTd)] ¢

1140)Disegna la funzion®w —:

Trova le due intersezioni con gli assi Trova dove €& positiva
Trova il campo di esistenza  Trova limiti per 0w W 0w wo ¢
Asintoti: 0 p 4 Sempre cresceat NO massimi € minimi NO flessi

1141)Disegna la funzion®w ——:

Trova le due intersezioni con gli assi Trova dove €& positiva
Trova il campo di esistenza  Trova limiti per w° M w° H wo p
Asintoti: o w p Sempre decrescente NO massimi e minimi NO flessi

1142)Disegna la funzion®w ——:

Trova le due intersezioni con gli assi Trova dove €& positiva
Trova il campo di esistenza  Trova limiti per w° M w° H wo p
Trova gli asintoti Sempre crescente  NO massimi e minimi NO flessi

1143)Disegna 3 funzioni pari.
1144)Disegna 3 funzioni dispari.
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Esercizi FUNZIONI E LIMITI

Calcola i seguenti limiti:

1145) | EF—— 1149) | EI 6 1153)I Eb— —
1146) | EF—— 1150) | Ei— — 1154 EF— —
1147) | Ei ) 1151) | Ei—y  — 1185l Eb— —
1148) | E| ) 1152) | Ei— — 1156 B b= ——
Calcola i seguentimiti:
1157)]0 EF— 1162) io Ei 1167) ‘|O ED
1158)1 E —— 1163) | ER® 1168)1 E 00 Ed
1159)i E F—— 1164) | ER° 1169) | Ei——
(o)
1160)i E i—— 1165) 1 E B 1170) | Ei—
(o)
1161) 1 E l—— 1166) | E 0} 1171)i E ——
Disegna le seguenti iperboli:
1172)¢y —— 1174)00 — 1176)6y —
1173)60 —— 1175)¢y —— 1177w —
1178)Della funzioneQw i n basso scri vi dove €& positiva, e poi

a) 1 ETQo Iy

b) 1 EfQ®

c) | EMo

d 1 EDo

e) | EDa )

f 1 EDo

9 | EfQe

h) 1 ETo

) 1 EfQe
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FUNZIONI E LIMITI

HD

Metti

W Q

SIMULAZIONE TEST LIMITI (durata 5 minuti):

It

H Ot

B pnmmmnrn

piccol o

in ordine dal
/G Vi

pi u
I @ Vo )

w

al

W

pi
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Esercizi FUNZIONI E LIMITI
SIMULAZIONE TEST LIMITI E FUNZIONI (durata 45 minuti):

l E data lca +=—unzione

a) Trova il dominio

b) Trova i punti di intersezione con gli assi

¢) Studia il segno della funzione

d) Trova i limiti importanti

e) Disegna gli asintoti e la funzione

Il. Risolvi la disequapnne — T

Il Risolvi questi limiti:

a) ] Ei—
b) 1 Ef—
¢ | Ei

d I El— —
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Esercizi

1179)Rispondi alle domande sgfafico:

aln quale anno c¢' e
della popolazione?

In quale anno la minore crescita?

In media quanto cresce la popolazmneé
tra il 2005 e il 2015?

In media quanto cresce la popolazione
tra il 2005 e il 20177

Se la crescita della popolaziotra il
2005 e il 2017 fosse costante, e i dati del
2005 e del 2017 rimanessero uguéli,
quanti sarebbero gli abitanti nel 2006?

Nel 2011? Come sarebbe il grafico?

b)
c)

iony

d)

10,35

[ 0@

10,5
10,45

10,4

10,3

10,25

FUNZIONI, LIMITI E DERIVATE

Popolazione in Repubblica Cemtez {"

10,55

10,25

10,2

magagl or e

10,51

c

10,53

10,51

10,52

resccil

10,51

I a

10 58 10,58

2005 2006 2007 2008 2009 2010 2011 2012 2013 2014 2015 2016 2017

¢ | a vawi@zwone: « Quw Qo —:é | a var i azfuwone
1180)Una macchingarte da Pragafa questo percorso in un giorno:
Tempo 9:00 10:00 11:00 12:00 13:00 14:00 15:00 16:00
Distanza da Prag 0 70 200 380 400 450 580 700

ayqual e | a velocita media della macchina?

b)in gqguale tratto Mnare?vel ocita €& maggiore?

c)qual e | a velocita media tra |le 9 e le 12? E
1181)Guardando la retta a destra:

a) quan3wtace Tew p?

b) g u a nawtrace mew 0o?

C) g U a nawtawe pew T1?

d) guansotace mew Tv?

e) g uansotace Tmew Tip? Q

f) guansogace Tew THTRP /

g) quantwawe pew pMTRP /-/

h) quanto € |l a variazione medi a? f i /e
1182)La par abolQe av.Rigpaentialadomande:

a) quansotace Tew p? \ |

b) q u a n¥Oac® Tew® 0? ‘ /

C) quan3wace pew a? ,,/

d qguantwmawe mew p? /

{

€) guanttmawe mMew o0? f/

f) guanzxogace me® TIP? L/

g) guansxotace Tew TIMTTpP N LY

h) guan+maweé pew pTRp L 1 AN

) quanti@ame ce® cmmnmp

) quantwawe cew® ommEp

K Trovailimiti 1 EF— | Ef——— | Ef————

[) Inquale parte del grafice-e positiva? Negativa? Uguale a 07?
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Esercizi

Calcola la derivataseli queste funzioni:

1183)
1184)
1185)
1186)

1187)
1188)

1189)
1190)
1191)
1192)
1193)

1194)

1195)

1196)

1197)

1198)

1199)

1200)

Trova |

()
(@)

()

ow
TW U
ow Y

&)

Cw oW
Tw U
o CW

w3

-0 -0 -® QW

Wow LW

equazi one

1201) &

1202) &
1203) &
1204) &
1205) &
1206) &
1207) &
1208) &
1209) &
1210) &
1211) &
1212) &
1213) &
1214) &

1215) &
1216) &
1217) &

1218) &

del

oW
)
T

oW

e or shtot @h d ach @ e nptdélle parakiole:p u n't i

FUNZIONI, LIMITI E DERIVATE

1219) &
1220) &
1221) &

1222) &

1223) &
1224) &
1225) &
1226) &
1227) &
1228) &

1229) &

1230) &

1231) &

1232) &

1233) &
1234) &

1235) &

1236) &

oW ow P

W p wp

TW oW (

1237)0 @
1238)%0 @ CO
1239)%0 @ CO

Calcola i seguenti limiti:
1246)] E—o
1247) | EfF—

1248) | E——

1240)® 6 0
1241)6 @
1242)6d &

ow p

oW ¢

1249) 1 EQ

1250)1 E i

1251)1_E ——
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1243)m  ®
12440)0 @ 1
12450  ® ®

1252) | E F——

1253) | € i——

1254) | E—

C



Esercizi

FUNZIONI, LIMITI E DERIVATE

1255)Guardando la funziee a destra rispondi alle domande y
a) Funzione pari o dispari?
b) Intersezioni con gli assi?
c) Senzacalcoli,im ¢ wsara negatiyv :
d) Senzacalcoli,im ¢, s ara negativ 2
e) Senzacalcoli,imo TMwsara negatiyv
;
f) Senzacalcoli, it Thoes ar & negati v
g) Senzacalcoli,imd ¢ wsara negat. - 0 3
h) Senza calcoli, i ¢, ara negat.i 4
i) Senzacalcoliimm o, wsara negatiyv
-2
i) Senzacalcoli,il 0,088 ar a aaepgsiiva? v
T Jy=a*—52%+4
k) Come troviamo i minimi?

[) Trova la retta tangente alla funzione nel punto di asdissa& e nel punto di ascissa  ©.

Calcola la derivata prima di queste funzioni:
1256)®w O Ed 1270)w  @Q

1283)¢cy ———
1257)w oA 16O p 1271)®  vwQ

1284)cy —
1258)w c¢ORI oAl 1272)00 O EJA 16D

e n 1285)®w —

1259)0 -0 E&d 1273)w0 Al 66D B
12600 1 B 1274 -0 12800 —
1261)w o 1 b 1275)0 'Q O Ed 1287)®w —
1262)w Tl b ® 1276)w  cw 0Q 1288)c
1263)00 Q 1277) w p ATcd

1289)0y ——
1264)00  Q 1278)w  ow ¢ |1 W
1265)0 1 b uvQ 1279)6 i B 1290)w —
1266)w 1 1Q 1280)0 Q1 b 1201y ———
1267)w OERd ow 1281)w w1 W 1292 & <@ ¢ Q
1268)w tw VAW 1282)0 — 12030 @ <ol B
1269)0 O Ed
Calcola i seguenti limiti:
1294) | ENl T— 1296) | E F——o 1298) | El——
1295)1 Eb—— 1297) | EFb—— 1299) | E ——

61



Esercizi FUNZIONI, LIMITI E DERIVATE

1300)Tra questi disegni stabilissenza calcolquale rappresenta ® uvw,e p edli alth ron possno esserlo.

W

Trova la derivata di queste funzioni:

13016 té> AT 1308)) —— 1315) —

13020 — 1309)% Ch 0 ¢ Q 1316)w 1 low v

1303)ws — 1310) AT @ 1317w Q¢
13190 1 1o p

1305)0 — 1312)00 — .

o ) 132000 1 0 <o p
1306)00 — 1313)0  — 1321)¢%0 O Edidd
1307)00 O EdA 10D 1314) —— 1322)0 @O Edn

Calcola i seguenti limiti:

1323) L Eib—— 1326) io Eil— 1329)1 EQ
[e]
1324) io Ei— 1327) 1 EfQ 1330) io Ell o v ¢
o
1331) 1 Eil 1o uve
1325) | Eb— 1328)i E+— ', ¢
1332)Studia e disegna la funziode ——. Trova la retta tangente alla funzione nel punto di asaissg

1333)Studia e disegna la funziode ® ow . Trova le rette tangenti nei punti di intersezione con gli assi.

1334)Studia e degna la funzion& ——. Trova la retta tangente alla funzione nel punto di asaissa p

Calcola le seguenti derivate:

1335) ©w owO Ed 1341) w OEdD 1347) @ 1 Tw ok
1336) w 0Q 1342) @ AT & 1348) & Cc¢AT ¢ OEdw
1337) @ vl lo oo 1343) 6 Vo @ 1349) & 60

1338) @ @ pQ 1344) & 060 1350) ¢ ——

1339) @ w pliw p 1345) ¢ —— 1351) & O A

1340) @ — 1346) @ x1 1o 1352) @ OAd
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Esercizi FUNZIONI, LIMITI E DERIVATE

Trova le rette tangenti alle seguenti funzioni nei seguenti punti:
1353) Latangente & | tonel puntod p

1354) Latangente & O Edo nel puntow

1355) Latangentea@ Q nelpuntow T

1356) Latangente & —— nel puntow ¢
1357) Latangente&® —nel punto di i mtersezione con | ’'asse
1358) Latangenteay —n e | punto di i nwtersezione con | ' asse

Calcola i seguenti limiti:

1359) | Ei 1363) 1 Ei 1367) | E i—
o o} o
1360) 1 E| 1364) 1 EF—— 1368) 1_E |
1361) | Ei 1365) | E i— 1369) | E i
o o o
1362) C|) Ei 1366) | E —— 1370) ]OE —
Disegna le seguenti funzioni:
1371) w — Stabilisci se ci sono delle simmetrie
1372) w —— Troval ' i ntersezione tra i due asintoti
1373) w ——— Trova la retta che passa per il massimo e il minimo
1374) w — Stabilisci se ci sono delle simmetrie.
1375) w —— Trova la retta tangente alla funzione nel punto di asdiss. Stabilisci le simmetrie
Trova la derivata di queste funzioni:
1376)cd0 qwO Ed® 1386)®) — 1396)w
18rne —— 13870 0k ¢ Q 1397)6 IO Ed
1378)y — 1388)w (?IMIA | 6O 1398)%
1379 1389)m OEI
0 — R oA
1390)® X1 10 Eda 1399)w v
1380)w Vw 139> 1 Wied 1400)w
1381 - vk 1401)cd> LA T D Ach
. 1392) 0 ——— W v
1382)r AT & o 4020 o ‘
A A A D W oW Cw
1383)m vl 1o 1393w OA b P P
1384)w OE w 1394)6 1403)¢y —
1385)0 W 1395)0 OEd Al 6 14040 Vo ¢



Esercizi FUNZIONI, LIMITI E DERIVATE

Calcola iseguenti limiti:

1405)i E¥— 1412) E4— 1419) | EF—

1406) | E F— 1413)I E4+— 1420) | E ———
1407)1_E F— 1414) | E — 1421)1 E¥—

1408) | £ — 1415) E+—— 1422)] Ed——
1409)i E4— 1416)i E4— 1a23)l B

1410) | E — 1417)i E¥— 1428) | E |

1411) | E — 1418)i E+—— 1425 | EF—

Studia le seguenti funzioni:

1426)  — 1430)0 — 1434)0 ——
1428) 00 — . . .
) 1432)00 @ T® 1436)6)

14290 — 1433)0 — 4370 ® p d ¢ @ T
1438)* Un ragazzo si trova in A e deve arrivare iBn B.
a il fiume & Il argo 12 m 2

b) il tratto di fimume da perco r e
c)a nuoto il ragaz2@ ha una veioeit a0 0"~/
d a piedi il ragazi® ha una K ereerta —ar—4, 1
1439)* Trova il punto per cui la distanza tra il puritoolf; elarettad vw Té€ mi ni ma.
1440)* Tra tutti i triangoli di aredY Y Al eangolo tpJ trova quell o per coi® &
F
1442)* Il rettangolo ABCD a destra ha base 7 cm e altezza 4 cm. Trova la lunghézz
modo che il triangolo AEF abbia area minima. y
1442)* Sia dato un triangolo rettangolo di bgseA | e altezzawA I. Disegna un rettangolo © c
dentro il triangolo (come a destra), 4cm 1e
T E
A 7cm B
1443)* Trova la distanza minima tra il puntorit e la parabola @ -. Calcola il valore di questa distanza. Trova
i due punti per cui questa distarza mi ni ma .
1444)* Ho un pezzo di cartone rettangolare di lati 60 cm e 28 cm. Come devo ritagliai .
angol i in modo da poter costruire u 1pe
possibile?
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Esercizi

b)

c)

d)

f)

9)

f)

g9)

B. Trova la retta tangente alla funzione precedente nel punto di ascisga

. Studia e tbegna la funzione

. Calcola i seguenti limiti:

FUNZIONI E DERIVATE

SIMULAZIONE TEST FUNZIONI (durata 120 minuti):

Studia e disegna la funziode —.

[N

e
e

e

ow

I Ei
o

| Eb——

1 El

[e}

1 Eb——

Scrivi le derivate delle seguenti funzioni e semplia massimo:

W -0 - -0
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MATURI TA

ESERCIZI MATURITA

CIRCONFERENZA E VETTORI:
1) Trovare | ' equazi opemendimlarealldretta cde &d passante petilaentro della
circonferenzany ® Qo TW ® T (2021)

< bgelaretta)d) Cw w m Trovare | ' anq

2)  Trovare il punto di intersezione tra la redta
rette. 020)

3) Trovare |’ equazione generica dealdow) oy Ochnd a8 enz a
Disegnare la situazione nel sistema cartesinond2017)

1445)Disegnare le circonferenze tangenti agli assioe con il centro sullareta ¢w o Scri vere | ' e
circonferenze.2016)

1446)Trovare |’ equazi one dmbdlpha,tangentealaretar enza con il ce
odw cw x T.Disegnare retta e circonferenz2015)

1447)Tr ovare | > equazione della retta passante per il ¢
® ® @ p1wd o1 mperpendicolare al vettorei dovei @ i1 raggi o da2913) a cir

1448)Scri vere | ' equazi one gendpnpcaeonildagdgioa Tralé rette parafiele alla n z a

retta di equazion® « o Trdeterminare quelle tangenti alla circonferen2817)

1449)Nel piano cartesian trovare le equazioni delle circonferenze passanti per i @uifit, 6 oft e tangenti
al | 'wa2009)e

ELLISSI, IPERBOLI E PARABOLE:
1450)Scri vere | ' equazione del |’ édpli esvertixeiwo offtc@i¥t r o nel |

1451)Trovare il \alore del parametréxeale per cui la retiaggo "Q risulta tangente alla parabajgn © Q&
Disegnare la parabola per tale valore del paran@1{2014)

1452)Una parabola passa per il puff@pt ed ha il vertice nel puntd tiw. Scrivernd * equazi one e r &
graficamente. Qual e | "equaziomell)del |l a sua si mmet

1453)N e | piano cartesiano trovare | ' eqgaua ztiaonngee nikied diElel p az
passante pdr plp . (2009)

1454)N e | piano cartesiano trovare | ' eqauwavented uegicedoednlpae p a
passante PpEN.(@08)origi ne

ALTRO SULLE CONICHE:

1455)Decidere il tipo della conicaww ®w  p 1 Disegnare la conica nel sisteaatesiano.2018)

1456)Risolvere la disequaziore— - p.(2017)
SUCCESSIONI:
1457)La s omma di 94 numer.i interi consecuti vi risulta

numeri. 021)
1458)E data | a succces@ijdne@geadmetrica
Trovare il valore divin modo che la somma di tutti gli infiniti termini della successione sia uguale€@2b) (

1459)In una successione aritmetic((%l p(pc. Trovare il primo termine e la somma dei primi 1000 termRi19)

&

1460)Calcolare la somma dei prihDOtermini della progressione aritmeticadabe @ p 1O O p PY017)
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MATURI TA
1461) n una progressione geometrica llla psro ngnsariviedeiirpimidbtet ié
termini della progression€2016)

1462)Determinare tutti i termini negativi della progressione aritmetica che soddisfano le condgionig Tww
Trovare la somma dei primi 1000 numeri della progressi@ié5s)

1463)Unendo i punti medi dei lati di un triangolo si ottieieuovo un triangolo. Iterando il procedimento si possono
inscrivere infiniti triangold: uno dentro | "altro.
ottiene sommando i perimetri degli infiniti triangolP0{2)

LIMITI E DERIVATE:
1464)Calcolare il limite 1_E-+——. (2021)

1465Usando | e proprieta dei iOIEJ—H@IJ_It—QZOZ(x)aI colare il segue

1466)Determinare le equazioni delle rette tangenti alla funzioneg'Q WQ Tnei punt i di ©Bent e
delle ascisse2020)

1467)Det er mi nare | ' equazione odelad @ Qr pelpurdo diascisspe p. 269 al | a

1468)Det er mi nare | " equazi one odetdnapunted dsassa a.n208)nt e al | a

1469)Data la funzionéQow OEd - determinare le equazioni delle rette tangenti al grafico della funzione nei punti
di flesso. 2018)

1470)Calcolare il valore del limitel E4 (2018)

1471)Tr ovar e | ' e q ucdangerderaka fudzeoti€loa —+entetla punt o d’ i n weé2018)e z i ¢
1472)Trovare massimo e minimo della funzicl® @ ow ww X. Calcolare la distanza tra i due pur2D6)

1473)Tr ovar e | ' e q uodangerderaka fudzeoti€loa +—eheh punt o d’ i ntd2015)e z i

1474)Calcolare il limite 1 E+———.

1475 Tr ovar e | ' e q ucdangerderala fudzeoti€loa wed®@ael punto d’interse
ascisse.4014)

1476)Calcolare il limite 1 E+——. (2014)

1477)Trovare la distanza tra i punti estremanti della funzi(le ——. (2013)

1478)Tr ovar e | ' e q uocdangerderaka fudzeoti€loa ooe tptQan e | punto di inters
delle ascisse2013)

1479)Calcolare il linite 1 E-+—— . (2013)

1480)Dimostrare che pab  p la derivata della funzion®w | +=——=si puod espri mere con

Qo —(2012)

1481)Calcola pefQ pe perQ ¢ il risultato del seguente limite:] E-+——. (2011)

1482)Trovare le equazioni delle rette tangenti alla funzi€ke
ascisse.4010)

nei punt i d'intersezi
1483)Calcolare il limitel E +———. (2010)
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MATURI TA

1484)Calcolare il limite: | EfwQ . (2009)

1485)Calcolareil limite 1_E F——. (2008)

MATURITA CECA:

Funkce:
1486)Gr af kvadr @4 i @¢&féi fiudRinidm vorbconroelm V[ -3; 4] a204,2ppchazi
a. V kartézské sous®hawég zaneastttreo jptrel seeréd fk yf wogkades s e

b. Zapi sSte ob®r hodnot funkce

1487 sou dan®yQsf dekcai Ridomi ¢o b rwo cw
Rozhodnéte o kazdém z nasl edujicich tvr Z£2820,p) zda

a."Qp Qp b. FunkceQ e rostouci
c.FunkceQ) e konstantnd GrafywaOmankcispolceéiny bod

1488)J e damsvyrai nouc@mwoménrnod— —Které tvr ze0Rl,2p)e pr .
A) Hodnotjae vyulaar@a pr o
B) Hodno®jerowa2pewa=u2-
C) Hodnowjaprowygr an2wn Si ®=E3Z pro
D) Hodnotmemwm§yzezhiyt r ovna
E) Hodnodme mayabay2zu ni kdy zaporna.

1489)PF i Fadte ke kazdé nerovnicR mnozinu vSedqB2l,pPpgj i ch

a. WZo w ¢ T b.— ™ c. 1 d— 1

A) N a«on Bp BN oconN @ HBN D BN B o ¢Nh o

1490)J e dan—vwyrUazxet@"rnSeoalhn&kterda je dany vyr(220,1g)dpor n\

1491)Pr o vsechny pdning s tdraé ab di dingktcye : (2020, 2p)
a. Urcete definic¢mi Wbbet d unkce ktopt &t flwdnoty pron

Kazdému z grafl kvadratické funkce pfti T 020,dp) odpov

A ® 0w p
’ ‘ R 251 252 sy 253 y 254
Blw w o w p {
Cw o ww p :
Do ®w o0 w p i :
E)w w o w p
o w op o

1492)Kvadr ati cka fd ndoc esccamal epjfiedgpriasf protina pboinnjwaa p Ve
0 A Nw.Vypoct &t en Bjobuordald nPi, c eQ. (2019, 2p)

1493)J e d & n &wf U h Kc e (2019, 3p)

a. Dopoc¢t & thebods A4 pgchfn fukieQ b. Dopoc¢t &toebods Bl a-dIn]i c i
c. Sestrojte graf funkcés pfFfesné vyznacenymi body"XAe Bs auipa dimiecd
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MATURI TA

Piimky a vektory:

1494)Ve vodé se v teéZe roviné pohybovala rovnomérné pf¥
G V témze okamZziku byly zaznamenany polohy A, B
1. torpédm: o[ -6; 5]2. torpéwo:ppB[3; O0];

Drahy obouottiorgjéRd w eb pdé

a. Zapi Ste sbonuffadni ceb. budpoct &t e pdblgldd (58 v(@208l1a2p)enost i
1495V rovi n® hRoZai pbioigmk atpo 1y, Ur €et e v Ddal enrd @ yip)o d u
1496)V kart ézské somips aw éd aABw2] B[d d)yCEl0;-1.Bod D je vrchol I

ABCD, jehoZz zakladna CD jralké& ajks dau geu Sa22nidfe zAKd
1497)Bod"Y¢mtj e st fed Useckyo ABy,0 @Y Q aktade rj ceu dpll &kt@d2@)2be ¢ ky A
1498V mfii Zovych bodech ¢tvercové sité lezi y/' B

Gsecek, které predmttdvijaidt emiket keajzidée lp¢ Il

rovnici (2020, 3p) w

apfimkaapbodéenA a norémal ovym vektorem °l .

n B

b.pfi mkang bodem A a s@mérovym vektorem \\

c.piri mka r prochazejici body A, B

Aow cO x T B)ow ¢ p T COcw ow 1T ™ D)¢cw ow v T E)co o0 Y T
1499)PF i Fadte ke kazdé pifrimcé¢ jeji a y [ y \ y “en

A) 0= o+2 B) G+ 20-4=0 C)®m=2,w=00N R fﬁ\\ 1 et

D)w=¢gw=2,0NR E)w=2+DHw0=1+00"R o oL Gt
Posloupnosti:
1500)0Rovi nny obrazec se( cshkdéldni ki 4cm

cCtverce). Prvni prazxmé@hel 4i 4cm

Prvni rozmér (4 cm) je stej am 1ji

pravoUhelnikl, druhy rozmér x 1Y)

dal §i ho pravouhel ni ku opr0aVv20 ichne IvréitkSui. nQbZs auh pprfoagdl cehc

Vypoct ét e: (2021, 3p)

a. pofadi pravoulhel bi kw, c ta el kg eocimtawmbeah cel ého
1501)Zobrazené pyramidy jsou rovinné obrazce sloZzené z

p a t ro J e 2 cm v y SRY k é ) H orn I' Py:ar:ida:eZ;atry M:yramid‘a.se:pa:lw-. Py::mi:!as:ttpla'try;] 6

patro je vzdy o 2 cm Sirs8i ne 6cm xdn

Vypoc€tét e (2020, 3p) él ,J:H ,—E]-‘

avAiSi Fku spodniho patra pyr al e L | | pa

b.vA obsah pyramidy, ktera ma R
1502 Rozhodnéte o kazdém z néasl edujicich tvr £20260,kp) z da

a. CH+BHRd}rRt vori i
b. CprEPpmmaip oy ¢ vori
c. CpnsdnAyp® ogqg voii

d.Ci sHaM —N —N —t v o F i

Sest peon (s ogpedo medtoruiccikcén pids | oupnost i
S§est po sobé jdoucich ¢lend arit.
S§est po sobé jdoucich ¢lenl gec

Segdtougd cholEé end aritmetické p
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1503)V geometric
A) 2 B)1 C)0 D

1504) Ko cour kov
se ma pouzi
pof adovymi
a rovnéz ka
(Tedy3. val ec
val c oznatc
oznacenych
a.. v metrech

a
¢

k é

) p E)jina hodnot a

€ navr hl i neredal ny pl &tavbus
t celkem 20 valcl. Jednot
¢Cisly od 1 do 20. Nejni 25§
zdy dal 8i valec je dvakr a
ma vysSku 4 m, 4. véalec 8
enych | i chymi pofadovymi
sudymi poiUadev endoloed sl y o
vySkib 20WySkwalriezSi ho sl c

MATURI TA

posbdupMwsttakpl aei dodRot a (2620, 2pF t u

)

s |
6 js
ecC
Y
’ A
~—— do
A 4,

nizsi sloup vyssi sloup

jejichz velik

st 11°.

1505)Pr avy Uhel je rozdélen na t¥fi uhly,
Nej mensi z téchto t¥i Gahld ma& veliko
Urete ve st upnizcht évcehltiok2018fip) niehjlvié.t $i ho
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MATEMATICA E LETTERATURA

Dino Buzzati La boutique del mister@prima edizione Oscar Mondadori, Milano, 1968)

| SETTE MESSAGGERI

Partito ad esplorare il regno di mi o padr e, dgiungono r r
S i fanno sePmprei piodttbpamaa@ni sotionaani,spi aness exduindjci gieraiiaininteaotice n t
cammino. Credevo, alla partenza, che in poche settimane avrei facilmente raggiunto i confini del regno, invec
continuatoad incontrare sempre nuove genti e paesi; e dovunque uomini che parlavano la mia stessa lingua, che dic
che sono il loro principe

Pensoa volteche la bussola sia impazzita e che, credendmdaresempre verssud noi in realta
girando su noi stessi, senza mai aumentare la distanza che ci separa dalla capitale; questo potrebbe spiegare il mo
cui ancora non siamo giurdilafrontiera.Ma  ppesso hd dubbio che questo confine non esista, che il regno si estend:
senzdimite e chema i potro arrivare alla fine.

Mi misi in viaggio che avev oVigdocupa di potedcomunicare,ddrdnta ihviaggio,
con i miei cari, e fraimiei cavalieri scelsi i sette migliori, che mi servisseraorggssaggeriCredevache sette fossetroppi.
Conil tempo mi accorsi al contrario che eranolto pochi;eppuren e s s u n 0 ddtatomadato je noa hamaiiavuto
problemi Tutti e sette mi hanno servito cédne d @ Ideév@zioneEcco i loro nomi Alessandro, Bartolomeo, Caio,
Domenico, Ettore, Federico, Gregorio.

Mandai | pri mo, Al essandro, | a sera del mio secondo gi
La sera dopdnviai il secondo, poi il terzo, poi il quarto, findal ot t ava sera di viaggi o,
era ancora tornato.

A r r lia gedima sera, mentre stavapreparandd campo per la notte. Alessandageva percorsael medesimo tempo,
una distanza una volta e mefaaostrain una giorata, mentre noi avanzavamo di quaranta leghe, lffigevasessanta,
ma nonCdancheglui. al tri . Bartol omeo, partito per |l a cit
Caio, partito alla quartd di ritornoalla ventesimaMi accorsic he bastava mol ti pl itascorg p
per sapere quando il messaggesicebbe arrivato

Al l ontanandoci s e ngpstrasladgl messagdetilera g n ic a p bt & Bapgpdinguanta wiorgi di
cammi no, Il "intervall o fra un aescerementre prima rmeank vedewo adigare alm
campo uno ogni cinque giorni, questo intervallo divenne di venticinque; intere settimane passavaavesenatzia
dall a mia citta

Dopos e i mesi | '"intervallo fra un arri vo portavdnadtizierlootand;e i
le buste miarrivavano rovinate e sporch&ndammo avantiLe ruvole, il cielo, laria, i venti, gli uccelli, mi apparivano
nuovee diverse; e io mi sentivo straniero.

Avanti, avanti!Persone incontrate i di cevano che i confini non erano |
partenza. La capitale, la mia casa, mio pagha&no troppo lontanVenti mesi di silenzio e diolitudinepassavanora fra

i messaggeri. Mi portavano lettere ingiallite dal tempo, e in esse trovavo nomi dimenticati, sentimenti che non riusci
capire. Il mattino successivo, dopo una sola notte di riplos@ssaggeraoipartiva nella direzione ggosta.

Oto anni e mezzo sono trascorsi. Stasera cenavo da
a sorridereanche se stanc®a quasi sette anni non lo rivedevo. Per tutto questpoegli avevacorsoper portarmi quel
paccod i buste che finora non ho avuto voglia di aprire

Ripartira péo ¢taucoi ambovoheéa.se tutt osobmadrentaqubtteoraeni. lo p «
allora ne avrc®nm eatcti dntaadeat i Mani st ancipvedeme pLCrosh aiol
piu rivedere.

Fra trentaquattro anni (prima anzi, molto prima) Domewi@ dimagpettatamentia miatendae si domander :
io abbia fatto ce i pocimEcamera nella mia tenda, ¢ en minemetidestistess r e
sulletto, morto.
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MATEMATICA E LETTERATURA

Eppur e, vV a, Domeni co! Porta, i mi ¢ ' wlll¢garmyoon 8§ mdndo the una |
tempofuanchemid. messaggi mi hanno fatto saper e c hehe@dCdrane ¢
€ passata a mio fratello .maggiore, che mi consider ar

Tu sei | ultimo | egame con | or o, D o me nfia anoanno ¢ dtto rgesij nant ¢
potra ripartire perché non farebbe piu in tempo a ta
trovi i confini. Mami sto convincendohe non esiste frontiera.

Non esistdrontiera, almeno non nel 880 che noi siamo abituati a pensare. Non ci soa@  fiuri, né mont
Probabilments u p eilrlinite #enza accorgermene neppuree c o nt i n u e r Rergaedto imoglid che Etorea v «
e gli altri messaggernilopo di lui, quando mi avranno nuovamente raggiunto, pagaaiotj affinché io |
che mi attenddJn'ansissttanad a qual che tempo si accende in me alla
accadeva nei primitempidelgagi o; €& | ' i mpazi evergoxuivhdlo conoscere | e te

Vedochedi giorno in giorno, man mano che avanzovéasné t a, © éuba luceanum\g e le piante, i monti,fiumi
sembrao diversi dai nostriUna speranzanuovamior t er ancdrgpmainiavanti , verso quel
della notte stannmascondendd o a n dr, mente\Damehid@andr a nel bppastraezi pare r
I'inutile mio messaggio.

a) Completa la tabella

Partenza | 1° ar| 2° ar| 3° ar| 4 arrivo 5° ar| 6° ar
Alessandro 2 giorni 10
Bartolomeo 34. 15
Caio 449. 20
Domenico 5g. 25
Ettore 64g.
Federico 70.
Gregorio 8g.
b)) C’é@ un errore nel cal col o dgarni sgno passati esattamnénteY i aggi o .
c) Se il principe mor i ssessaggertovedrebbeperditimobhrc@avB@on ni , qual

d) Se una lega significa828 Km, quanti chilomet& vr a per c odopm70anhi? pri nci pe
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